Google 



This is a digital copy of a book that was prcscrvod for gcncrations on library shclvcs bcforc it was carcfully scanncd by Googlc as part of a projcct 

to make the world's books discoverablc onlinc. 

It has survived long enough for the copyright to cxpirc and thc book to cntcr thc public domain. A public domain book is one that was never subjcct 

to copyright or whose legal copyright term has expircd. Whcthcr a book is in thc public domain may vary country to country. Public domain books 

are our gateways to the past, representing a wealth of history, cultuie and knowledge that's often difficult to discovcr. 

Marks, notations and other maiginalia present in the original volume will appear in this flle - a reminder of this book's long journcy from thc 

publishcr to a library and fmally to you. 

Usage guidelines 

Googlc is proud to partncr with libraries to digitize public domain materials and make them widely accessible. Public domain books belong to thc 
public and wc arc mcrcly thcir custodians. Nevertheless, this work is expensive, so in order to keep providing tliis resource, we liave taken stcps to 
prcvcnt abusc by commcrcial partics, including placing lcchnical rcstrictions on automatcd qucrying. 
Wc also ask that you: 

+ Make non-commercial use ofthefiles Wc dcsigncd Googlc Book Scarch for usc by individuals, and wc rcqucst that you usc thcsc filcs for 
personal, non-commercial purposes. 

+ Refrainfivm automated querying Do nol send aulomatcd qucrics of any sort to Googlc's systcm: If you arc conducting rcscarch on machinc 
translation, optical character recognition or other areas where access to a laige amount of tcxt is hclpful, plcasc contact us. Wc cncouragc thc 
use of public domain materials for these purposes and may be able to help. 

+ Maintain attributionTht GoogXt "watermark" you see on each flle is essential for informingpcoplcabout thisprojcct and hclping thcm lind 
additional materials through Google Book Search. Please do not remove it. 

+ Keep it legal Whatcvcr your usc, rcmember that you are lesponsible for ensuring that what you are doing is legal. Do not assume that just 
bccausc wc bclicvc a book is in thc public domain for users in the United States, that the work is also in the public domain for users in other 
countrics. Whcthcr a book is still in copyright varies from country to country, and wc can'l offer guidance on whether any speciflc usc of 
any speciflc book is allowed. Please do not assume that a book's appearancc in Googlc Book Scarch mcans it can bc uscd in any manncr 
anywhere in the world. Copyright infringement liabili^ can be quite severe. 

About Google Book Search 

Googlc's mission is to organizc thc world's information and to makc it univcrsally acccssiblc and uscful. Googlc Book Scarch hclps rcadcrs 
discovcr thc world's books whilc hclping authors and publishcrs rcach ncw audicnccs. You can scarch through thc full icxi of ihis book on thc wcb 

at |http://books.qooqle.com/| 



w 



f7 



(p/9 
3S 



i 






♦ . 



• V * 



.^ 



l '% 



ANDRE^ TIOVANI 

CONGREGATIONTs ORATORII 

DEMONSTRATIONES 
GEOMETRlCiE 

IN TRISECTIONEM ANGVII PLANI. 

QJJADRATURAM CIRCULl- 

HVPLICATIONEM CUBI, 

ET METHODUM DESCRIBENDI IN CIRCULO 

Q^emcuinque Reeularemj & iaipaiium Laterun 

POLYGONUM. 

sen.en.iss. nEot s.4n.Din.'-^ y 

VICTORIO 

AMEDEO 

D I d iA T M. 



AbfcondiftihxciiSapientibuSj&Prudentibus, 

& levelafti ea Parvulis . Mattb. xi. 25. 

ROM/E,M.DCC.XX VIll. 

Excudcbant fo: Zempel t & f 01 de Meij propi MoDtBW 
Joidanum . )( SHptrioim Vexmiff». 






• • « 



/ 



McTORIO 

A M E D E O 

SERENISSIMO, AC POTENTISSIMO 

SARDINI^ REGI 

f E L l C I T A T E M^ 



O N fine magna 

aniini.&ration3- 

bili formidine > 

SERENISSI- 

ME REX Geo- 

metricas hafce demonftratio- 

nes in lucem cdo, quasdiil in 

apertum proferre difluU veri- 

tus , ne quod caetcris , qui Pro- 



vinciam hahc cum primjs ar- 
duam fufcepere, mihi quo- 
que contingeret. Duo enim_5 
crant fortifllma argumenta , 
quae mihi negotium faceffe- 
bant i difficultas nempe ho- 
rum problematum > quorunu 
folutio non infimae notae Geo- 
metris merit6 vifa eft impol- 
fibihs» vei quod magis» ma- 
gifque ipfa met experientia ex- 
ploratum reddidit ; etenim_5 
ufque ad praefens tempus re* 
pertus eft nemo, qui illaGe- 
metrice abfolveret,quamquam 
non defuerunt Sapientilfimi 
Mathcfeos Magiftri , imo & 
Inventorcsj qui ab ipfa Ma- 
thefum origine id inutili flu- 
dio pertentaruut » & ob invi- 

aas 



fias repertas difficultates in_* 

defperationem adaSii vidtas 

dedere maniis ; & (i qui plus 

sequo fidentes (forfanut ego) 

(uas fuper his problematibus 

emifere demonftratiooes » quia 

noh coQciudentes inventas» 

ut prius ignota remanfere > & 

inter impofEbilia recenfita^: 

quaproter aliorum > qui lon- 

ge multumque anteibant inge- 

nio commotus periculo anceps 

hseii , nec parum dubitavi » 

quin mihi in Geometria levi- 

teredod:o> idemquoque evs- 

niret) ^ pro laude probrunu 

mercarer, conatumque meum 

non modo audaciae alii adfcri* 

berent ; ven]Lm etiam imputa- 

rent temeritati • Haec ut ingd' 

a g nue 



\ 



tiue fetear prima fuit , & po* 
tiffitna rariot ob quam ufque 
ad hanc diem meas ipfas non 
evulgavi demonftrationes . 

Altera , & fortafse potior 
ratio , quae me continuit , an. 
ceps Patroni fiiit eieftio , cui 
hoc opus irifcriberem « Virum 
enim cupiebam , & nitebar af* 
fequi , qui npn modo Maje- 
ftate , & Potentia me tueretur , 
verito eriam dodrini a 2k)ila 
rum hujus temporis cenfiiris 
me vindicaret , qui nihil San- 
dum, nihil impollutum dica^ 
cicate , 6c livido ore non car-* 
punt. Quam vis non definc ma. 
gni npthinis Principes f & au- 
thoritatis , fub quorum tutela , 
ac prsefidio tutus iacederem; 

at. 
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atcamen necno eft > qui fcien- 
tias omnes , bonarumque ar- 
tium iludia impenfii^s Patroci- 
nio , atque tuteia promoveat 
^que r ac tu Rex PotentiflB- 
me. Teftatur hoc reccns iri-> 
tua ditione A ccademia a tua 
Regali munificentia conflabi- 
lita , quse quafi fortiflimum-» 
Orthodoxae Rcligionis propu- 
gnaculum nullos hoflium ve- 
retur infultus, im6 eo magis 
invida 3 quo plus ab iilis bel- 
lis impeticur: quodfummum 
vero eft de omnibus tibi cu- 
ram elfe profiteris , qui res ad 
literarias diiciplinas pertinen. 
tes tra^andas attingunt ; quo 
fadum eft , ut facile eredus 
animo licere quoquc raihi cre- 

a 4 didc- 
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diderimlioc opus, tametfi mo- 
le parvura , opcrofum tamcn , 
nec ut arbitror , prorfiis inu- 
tile } Majeftati tbas dicare : de^' 
buerat enim tuo Rcsio norai- 
nt infigniri, ut (plendidiias pu- 
blicam lucem iubiret » In vido* 
rumque infultus defpiceret, 
qui proculdubio tanti Nomi- 
nis revercntia territi , illud faU 
tem fcommatibus impetere fe 
cohibebunt. 

Affeftent alii exoticunu 
nomcn , & fub heroico , vano- 
que vocabulo interminabiles 
iabulentur genealogias, ut la- 
tenti mendacio honorem fibi 
arrogent alienumjiemper enim 
nomen vacuum , & inane por- 
tabunt, neque veritas erit in 
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eis, fed dumtaxat nQtninis utn- 
bfa . Probata , ac pervetufta-» 
Nobilitas longo majorum or- 
dine ad pofteros tradu£la-i * 
quae perpecuis , ac longe am- 
plidimis beneiicentide argu« 
mentis vetae pietati , ac vircuti 
ftudet , ea eft Sereniflime R,cx 
tuae gloria Nobilitatis , quae 
inirum in modum viventcs 
rapit, latamque ad immorta- 
litatem nominis fibi viam fter- 
nit, folidis undecumque prx* 
ftans exemplis. ^mutarispro. 
fedo iUos exercituum Duces 
majores tuos animi magnitu<< 
dine perinde , ac geftis incly- 
tos , quibus immortalem ftbi 
gloriam compararunt , qua fo. 
la dici poteft, fuifle minores» 

At - 
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At propria tibi laus eft $ quod 
gloria major (is , non quali« 
cumque , fed tua . EteQim.» 
niultos illi vicerunt populos , 
6c domuere vi<5ricibus armis ; 
fed tu non miniis ferro natio- 
nes , quam innata quadam co- 
mitate, dc benignitate omniu 
tibi concilians animos , ita uni^ 
vcrfi te Principe gaiident, & 
gloriantur , ut nemo tuo paret 
Imperid , qui fe non &licenii 
praedicet , quod te Regcm for- 
titus fit. Laboravi Serenifli- 

* 

me ReXjUt Epiftolam hanc ad 
modeftiam Principis , raodera- 
tionemque fubmittercm *, nec 
minus confideravi , quidaures 
tuae pati poffint, quam quid 
virtutibus debeatur. Magna, 

6c 



&*inufitata Principis gloria, 
quem fi laudavcro, non tam 
vereor, ne me in laudibus par- 
cum, qu^m lie nimiumputes, 
Effu(a. nihilominus in alios 

praeconia fraeno indigeant ; Ti- 
bi uni tributse laudes longe 
meritis impares videri per te 
poflunt , duramodo tuas per 
animi dotes non ignoreris. Ma- 
gna aliorum laus fit , rperuilTe 
taudes > Tua efl: fijperafl*^ • 
Eritunalongefplendidiiis tan- 
tivirtutidecus, & Nomen,fi 
meo item labori Regium Pa- 
trocinium , quod enixe cfflagi. 
to iibenter impendas. Digaum 
fiquidem tanto Rege offerre 
non potui , obtuli tamen t 
quod babui y idcirc6 > ut tupi^ 
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Regias magis magirque cla- 
f efcat animus , rcipicere notLj 
t^m opus benigne aebes>qu^m 
humillimum Autons obfe^ 
quium . Vale . 
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rj tilrinSlp. , & Obftqutntifs. Famuini 
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AD LECTOREMi 



[Abes Amice Ledlor enodata inj 
. hoc opufculo tria problemata^ 
' tam difficiiia ) ut iudicioomnium 
Geometraruni5& Alcebrse fefta- 
toruiiij illa geometrice perBcere quafi im- 
poffibile femper judicatum fuit , & quoA 
magis refert(ipsa experientia teftc ) ita eA 
fc compertum eft; nam ufque ad pnefen? 
tempus 5 nullum illorum geometrice ^ fed 
tantiim mechanice cfl; periblutum . Mirabe- 
ris profe<5l6 id ^ quod ab omnibus Matheiiim 
profefforibus fpatio tot feculorum reperiri 
non potuit ^ i me fuiflfe aflequtitum ; fed ta- 
liseft interdum mosDei^ ut tribuat imme- 
ritis 5 quod denegat dignis . Confiteor me 
nunquam Mathefim profefTum ^ fed tantum 
animi caufa illam a me ipfo didiciffe 3 atque 
horis fuccifivis exercitamcircitalia proble- 
mata enodanda, dum aliis diftentus Curis^ 
vix aliquam temporis particulam fubripere 
potui 5 ut ad illa vacarem ; ideoque fuper-r 
vacane^ funt critics , quas ^ ut opinor ^ Mul- 
ti adornabunt ad confutandum argumenta 
k me abdufta . At nullam apologiam ^ nul- 
lumque refjx)nfiim expcftent: Quod enim 
gratis exibui ob publicam utilitatem ) gra«* 

tis 
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tis^quoque^ & ablque ullo dilpcfldio pf arte- 
reiindum ; fuerunt etiani niagni nomitiis 
Autores^ & Accademlarum Principes iti 
jnathefi 9 qui in fuis demonftrationibus defe- 
c4re 5 mulf 6 facilius deficio forfan 5 & ego . 
Sed fi mea argumenta convincunt 5 referis 
uni mecum gratias omnium bonorum largi- 
tori 5 qui dat cui vult ^ & cui libet . Affe- 
rerc tamen audeo ^ quod etiam fi mtx de- 
monftrationes nihil concluderent ^ certet 
( omni remofi invidii } nemo erit ^ licet 
fumme contentiofus , qui non mirabitur no- 
vitatem, facilitatem, & aliquale ingenij 
acumen ; quando autem ver^ demonftrent ^ 
vi^flas dent manus Alcebrse Sedlatores ; nam 
fi ex Alcebne principijs arguunt impolTibi- 
lem anguli plarii geometricam trife<^ionem 
circino, -& regula^ cxterorumque faorufn 
problematum folutionem ^ fateantur neceffe 
cft- ( condonent amabo ) eorum fcicntiam 
fallacem efle, ne dicam falfamj nani fal- 
fiim nbn deducitur nifi cx falfo. Ad angu- 
lum trifecandum adhibuere Pappus 5 & Ar- 
chimedes curuas quafdam lineas, quadra- 
driccm videlicct 5 & fpiralem , quarum ad- 
miniculo id obtinctur, prout Pappus angu- 
Ii trifeftioncm perfecit Lib* 4. pr. gi. opc 
liypcrboles , quod ctiam afTcqui poteft ^ ut 
fcctt Kcnatus , opc parabola? , vel etiam opc 



con- 



concoidis; fcd id perficcre circino^ & re^ 
guli) vcl judicavcruntimpoflibile^/velinu- 
tili Studio tcntarunt. Tu ergo benigne 
Letflor 5 dum vides plures a me vias repertas^ 
8c tim trifecflum angulum planum fblo cir* 
culo ^ & refta linea 5 qu^m abfbluta csetera 
problemata^ u(ii tantummodo ^ ut iti dicam ^ 
primi libri Elementorum EucIidiS) debes 
mccum tuam excrcere benigitatem^ com- 
pati^ndo ^ fi quid 5n hoc opere tibi difplice- 
rc contigerit , quoniam fblus Deus defe(ftun3 
nefirit ♦ Vale • 
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NOBILI VIRO PATRITIO AQyiLANO 
Adrmdum T^jsverendo Patri 

ANDRE^ ^IOVANI 

Congregationis Oratorii de XJvhe, 

EXIMIO^ AT§}VE UNICO INVENTORI 

Gcomctricse trifc^aionis Anguli Plani > 

§luadratura OrcuU , 

Et Solutionis deiiaci Problematis , feu dupli- 

cationis Cubi; 

^tc mn melhodi defcribendi in circido 

Quemcumque regularem , & imparium late- 

rum Polygonum. 

ELEGIA 

NOn humili femfer y trifiifque 
Elegejacuhu 
Afferet imbelles , ut filet illa^ 
modos . 
Grandior Heroojam nunc accinHa 
Choturno 

B Ma- 



Magmloquk refonat nofira Ta^ 
lia Chely . 
T*^ canit ingenuA decus , o memora" 

bileftirfis 
O ffes , fatriigloria rara foli l 
VeftinA difcunt fer quem rewefce- 

re laudes : 
Crefcit j ^ in titulos Gens Ami- 
terna novos . 
JEt claram a tanto famam lucratus 

Alumno , 
Altior ereBis furgit Aternm aquis^ 
Quem Sofhia do^um^ celebrefque 
mathefeos artes 
Excefit tenera Pailas amicojt 
finu , 
Quem Pater attonito miratur 7/. 

bris ab alveo : 
£t feftemgemino mertice Koma 
colit . 

Ergo 



Etgo age , dumfufflexfiquitur Te 

Mufa y/equentem 

Excife : (f in flaufus fac eat 
illa tuos • 
Quamquam Oy quid duhidsCcelo 

committere fennas 
Audeat^ (f (fatioTe frofiors 
fequi ? 
Hon homini fedenim frotentis ha^ 

Benus alis 
Ignotum intaBo tramite carfis 
ster, 
JSfamque aliis fruftra rerum tentA^ 

ta latentum 
Meta , tuis carcer curfihus illa^ 
fuit^ 
Ajrdua , qua R^liquis > grejftbus 

invia noftris ^ 
Vidimus hac celeri fervia faHa 
gradu, 

B 3 jg»i</ 



Qujd mihi Confultis Bahylan fL> 
frsferat Afiris 
JMenJaque quidfrimum fydera 
ja^et Atlas ? 
Quid^ve fuum Megare decantat 

Achaica Civem ? 
■ Grandius Oenotrio nafcitur 
Orbe decHS , 
Multa licet Latiis ^ellus invide". 
rit Oris 
Attica^ ma] us adhuc ^quod tuea^ 
tur habet , 
Cstera fi defint , frAfignem hoc 
Hellada cogent 
Italia 'uiBas ffonte dediJf^L^ 
manus . 
Nam facili hictandem^ quos Fa-, 
trum antiquior Atas 
Npn fotuit nodos folvere ,fohit 
ofe. 

Fama 



TAma Sjracofii fiUat portenta Ma^ 

Qui gminos mtreo claufit tTU 
Orhe folos , 
Per quem Phahos ffeculis gemi' 
nantihus ignes , 
TJfia perit Siculis Romula finus 
aquis • 
Fixaque Trinacrio fieterat , qua 
litore fufpis , 
Tra^a fuetlari dicitur indt^ 
manu, 
Nota quidem Prifci fint hac mi- 
racula Secli: 
Sunt tamen Jnventis illa mino- 
nora tuis, 
Scimur , ^ humanas imitatunij 
murmure 'voces 
'Exanimum arguto frotulit Ore 
cafut • 



Vfque jeregrmas Terr^ exauditor 
fer oras , 
TelUi infinuit Buccina di^a^ 
Ducis • 
Vt *volet , £^ certa Jurfum fenna» 

taferatur 
Lege , 'Tarentino mijfa Columha 
fopho . 
Scimus , ut Ortigiis olim fahrica^ 
tus in arvis , 
Artifici carcer nomen ab Aure 
tulit . 
Davidida flures , ut reddidit Vm" 
hrafiguras : 
Memnonist ut blandum conei>^ 
nuiftis Aves , 
Et Smjrna referuntfpeculum , Vul- 
tumque Diana , 
Qui modo fubftriftis ^ qui modo 
Utus erat • 

Addt 



Adde exfhratum lynfhh Diadema : 
quod auri 
Fondus , i^ argenti fars quota 
mixta foret , 
Adde ; fed ^ illuftrem magis h)c 

meritura Coronam^ 
Adde noija ingenii • nunc moni" 
menta tui, 
Ter te con^veniant , ut \am quadra^ 
ta Rotundisi 
Et fpatio confient illaque^ ^ 
illa fari , 
VtqueGeometra Planus Tibifcin^ 
ditur arte 
Anguifts^ in trifidos dum fatet 
illefinm . 
Et modo , fi juieas j farili multan- 
gula flexu , 
Et latera interfe circulns Aqua 
dabit • 



Deifaca\ utfol^vas CortinA oraculdi 

Quando 
Exhiheas Quadrum fer latuf 
omne , duflum . 
"PaBa fidem fojcunt : tantum qufa 
faBa njtdemus , 
Tojfe hominum hAcfieri fedulita* 
te rear , 
Efufi , ut ferhibent , taurorumfan" 
guine centum 
Occuhuit Samio ViBima CAfa^ 
feni . 
TythagorA Inventis flaufit tunu 
GrAcia : ^ arts 
^um hene facrifica dona tulere 
manu . 
Jufiius hic caderet centenis hofiia 

hobus y 
Hoftia , fi Veterum mbre , litan» 
da foret . 



Jlnamen antiquo renuas uhitalia 

ritu 

Sanguineis "fecundum ferre tri^ 
huta fihris . 
Tro Te CaftaltA feragant fua^ 
facra Camana; 
FroTe Pieridum Carmine Fa» 
ma l^tet , 
Et Juferis aBura novo fro munert 

grates\ 
^ngeminet lituo ■nohiliore fb^ 
nos , 
Nec frono tantum qua labituf 

Alhula fluBu 
Ille *velit refidem continuijfi^ 
fedem , 
JEthera corrifuit *vi^rix ; 0* 
utrumque recurrat 
Phceheo cititis lumine , folis 
iter . 



Fermeat Occiduas , ^ Eeoas 
fei^meat oras : 
Ardion^ f^ Auftrinas tentet 
adire domos , 
Hec tuus interea defit lahor^ in- 

cljta palmis 
Moma : triumfhales infirue , JRo- 
ma , rotas , 
Quos augufia tamen fromant Ca- 
fitolia Currus ? 
Quaque farent tanto Ferculcu» 
digna *viro ? 
Detulit Argoticis quidquid Vi£to^ 

ribus olim^ 
JLufohiis quidquid Martis Are- 
na^ farum eft, 
Exortes Oili quamquam reddantur 

honores , 
Nullus honos Olli ; frxmia. nuU 
la fatis , 

Ef 



Er txttlgata licet toto fe gloria ja* 
Bet 

^ ■ • 

Orhe^ minor meritis laudibui 
Orbis erit • 
Nunquam etenim Terra fiatiis 

claudetur iniqnis : 
Ncc dubias avi fentiet illa^ 
'uices , 
Quamiibet innumero decurrant fe^ 
cula motu ^ 
Secula in,Buram non tamen uU 
la frement, 
^nnorum infidias contra^ Fatique 

ruinas 
Pofieritas laudum fcenore fenu 
fer alet . 

m 

FINIS. 

C 2 E I. 
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EIDEM AUTORI 

Pro Anguli Trifedione 

» EPIGRAMMA 

Tp AUade clara olim gemina^ nune 
^ clarior $hit , 

Andrea , ftudiis Vrbs Amiterna 
tuis . 

Ardua dum verfas megarei lAven* 

ta Magifiri , 
Qua^ue Syracufius tradidit in- 

de fenex . 
Multa audesyfrufira tentata friom 

ribus anms\ 
Vni dehebit qua 7ihi Profie» 

ritas * 
En Monfiras^ quanam ratione /V- 

candus in aquas 

Ter- 



Tergtminat fartet Angulut OHU 
ms erit . 
Quanta Geometri^ fer Te famAJ 
addita\ fam/i 
Quin fies majorit quanta Geo- 
metris ! 
Uam cum frnfliterit , quod num- 
quam freftitit ullut 
Arte tua multo flut quoque foC- 
fe frobat . 



PRjE- 



PRiEF ATIO. 

^uid impttlerU Autotem ad itfvejligandttm 

Geometricam Anguli TrifeElionem^ 

Circino, (^ regnta • 

NOn me latebat primarios geom> 
etras > & Alcebrx Sct^atores in- 
ter impoflibiiia recenfere geome" 
rticam anguli plani trife^^ionem , ideo- 
que exiftimantes , me mal^ confultumrf 
felegille argumentum^ ) atque etiam te- 
merarium revocare ad legitim^m geo- 
metriam , qitod ab omnibus hadenus 
deftitutum > n^ dixerim defperatum ha- 
betur • Ait enim Cartefius in fuis ope" 
ribus geometricis. Quadraturam Circult 
non adhuc inventam ^ fortafse ab ali- 
quo inveniri pofle > ied Cui voluerit Fi- 
lius revelare : At Angulum planum^ 
circino , dc regula trifecare e0e omni- 
no impoflibile • Clavius quoque inter 
Geometras , & ip{e cIariflimus./.B« Geo- 
metriae pra^ica; ad [irop, 25. agens de^ 

Anguli trifci^ione inquic : PrdUma hoc 

• «. . Ve- 



Veteres diu multuftufue exagita^vit , fiee ab 

ullo ad hanc uftjue diem gcomttrice folu^ 

tum efi * Idem quoque fatetur P, Ta^uet 

Societatis Jefu ad SchoL pr, 5). /. i. JEIe- 

nientorum EucUdis, aliique : Nihilomi' 

nus dum firmiter iemper tenui id quod 

Archimedes omnium geometrarum faci- 

I^ Princeps dixic initio libelli de fptrali- 

bus DoHtheo , videlic^c ; ^uot in geome' 

tria njifa funt primum impofsihilia , tju<e 

tempore fuam capiunt ^erfeEiionem f Inhe' 

rens dido non folum tanti Viri 9 fed 

etiam notitix i me habitac > quod ali- 

qui anguli plani geometric^ trifecantur 

( prouc in fine oftendam ) judicavi mcL^ 

magis debere obfequcntem ede veritati, 

<]uam ab opinione Autorum deterreri > 

przcipue illorum> qui admittunt defad^o 

trifecari geometrice aliquos planos angu- 

los , fed neganc omnium trifedionenu * 

qu^m dicunt efTe impoflibilem . Sed quis 

non irrideret hominem it^ argumentan- 

tem • £il poflibilis geometrica tx\(t&.\o 

aliquorum angulorum 9 ergo geometrica 

trife(3io omnrum eft impoilibilis ; dujru' 

C 4 po- 



potids inferri debet • Crgo geometrica-^ 
trifeAio omnium cft poilibilis . llli igi- 
tur ) qui admittuot omne$ angulos ph" 
fK>s trifariam dividi non pofle , dicant 
potii^s nuUum angulum pianum trifecarf 
pofTe > qu^m mal^ deducant ex poffibili 
trifcdione aliquorum* csterorum impoT» 
(ibiiitatem ; dum ad eorum convincen* 
dam falfam afTertionem , ipfse demonftra- 
dones oftenduntj quam facile Cit, quem- 
libet angulum planum geometric^ trife- 
care^ quo impleto» ille Pappi reatuseva 
nefcit 9 quem legimus in fine lib. colle- 
dionum quarti his verbis : Vtdetwr ^uo^ 
dammodo peccatum non partfum effe apud 
Oeometras , cum ProUema planum per conica > 
vel Uniaria ab aliquo invenitur, ^utfum* 
mattm dicam ^ tum ex improprio folvitur 
gentre , 

Si igitur revocaverimus trifedio- 
nem anguli plani ad fuum pcculiare ge- 
nus « 8e non tantum tripartito , (ed \ru 
qualibet analogia per numerum impa- 
rem geometrice fecari poiTe oftenderi-< 

mus, abfolutos quoque a tali piaculo nos 

" efle 



cffe credemus . iDtetim hoc anitnadver- 
tifle non parum confert ad difponendum 
anitnos contradicentium , ut £icilius ca- 
ptivcnt intelledum in obfequium verita- 
tis } oam remota illorum determinatione 
in partem oppofitam, nt magis proni ad 
veritatem ample(3endam , nullo labore 
obfcquentur demonftrationum impcrio > 
& ignotam hadeniis veritatem vclint , 
nolint AlTertotcs impollibilium fatebun- 
tur. 



IM- 
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Si videbitur Reverendiflimo Patri Magiftro 
Sacri Palatii Apoftolici . 

N. Epi/copM Bojan. Vkefgcrens . 
APPROBATIO. 

GEotnetricas iDemonflrationes ab Adm. Rev, pa^ 
rrc AndreaPiovani Congregationis Oratorii 
Urbis Romse novnlim^ excogitatas ^ quas perlegi de- 
mandante Rev. Patre Magiuro Sacri Palatii Apofto- 
lici » reperi magnitudine ingenii % eximia iapientia i 
atque eruditione ; nccnoo calamoadeofeliciexpla* 
natas , ut ab unoquoque hominum inoffenfo pede » ac 
facili negotio decurri poffint • Quamobrem Typis 
mandandas cenfeo, uc qua; jamdiu » multumque ex- 
pe£i:atx fuerunt , in lucem tandem proferantur • 
TlicoUkS de Simont . 

m 

IMPRIMATUR. 

Pr. Gregorius Selleri Sa.cn Apoftolici Pala- 
tii Magifter, Ordinis Praedicatorum . 
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Trifecandi circino, & regukquemcumque 
Angulum planum . 

PROPOSITIO 
PRIMA. 

SI fupra diametrum Semi- 
circuli fiat Triangulumj 
sequilaterum > latera ad ipfius 
extrema conjunda dividun- 
tur bifariam ab arcu femicir- 
culi : & fi diameter ab una^ 
parte protrahaturindefinite,5c 



\ 
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intervallp Semidianietri ab- 
fcindaturaequalis, ducaturqu^ 
ab extremo abfciflge ad extre- 
mum oppofiti lateris refta li- 
nca , quae dividatur bifariam a 
perpendiculari,& iri didla per- 
pendiculari capiatur pundum 
aliquod ad libitum cadens in- 
tra triangulum 4 dida reda \u 
nca conftitutum , atq; inter val- 
lo a dido puntoad extremum 
abfcifTse ducatur arcus verfus 
oppofitum latus trianguli . 
Oinncs red^e iineae dudae ufq; 
ad di(9:um arcum ab angulo 
Trianguli aequilatcri illi op* 
pofito , habcbunt partes a didis 
arcubus interceptas majores 
abfcilTa a produfta diametro, 

DU- 
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DUcatur refta B E. indefinit^ , & in- 
tervallo ad libitum^ ut AB^fa<5lo 
centro in aliquo punc5lo A. duca- 
tur (enijfcirculus BCE.^ & eodem retento 
intervallo abfcindatur a protrafta diame- 
tro a^qualis E F. . Deind^ fiat triangulum 
squilaterum BDE. , & ab angulo £. ad 
interfecationem C. ducatur refta EC. 5 de- 
nique jungatur FD. 5 & dividatur biferiam 
perpendiculari L $. y & in difta perpendi- 
culari capiatur ad libitum puncflum aliquod 
cadens intra triangulum FDB. ^ut ad ,pun-» 
dlum 1. 5&a didlopundo I. intervallo IF. 
ducatur verfus latus oppofitum BD. arr 
cus F D P. jungaturque D A . 

Quia diio triangula FLL DLLhabent 

la- 



*• 



4 P AR S t. 

latera FL. DL. ex conflr. a^qualia ^ la<- 
tus LL commune 5 & angulos a dicflis lateri- 
bus contentos aqualesjideft reftosj (Ex^.l.i.') 
habent etiam bafes IF. ID. inter fe sequales ^ 
ideoque arcus FDP. tranfiens per pun- 
^um F[Pfr ^<?/I r 5»ltranrire quoque debet per 
punftum D. Reifla B E. dupla eft redla A E. ^ 
& quoniam F E. fa<fla eft a^qualis E A. 
l^Ex ax.6.^ etiam re^fta F A* dupla eft EA. > 
ac propterea F A. eft scqualis B E. ^ & cui- 
libet lateri trianguli cequilateri B D E. . In 
difto triangulo «quilatero refta D A. divi* 
dens bifariam bafim BE. (P^rj./.5.] dividit 
ad angulo$ reftos , & idcirco in triangu- 
loDAE. lEx 19.1.1.1 Angulus redus A. fub- 
tenditur a majore latere DE. • Dum igi? 
tur DE. niajor eft DA., etiam recfta FA* 
oftenfa aqualis DE. major eft DA. ^ 6? 
per confequens perpendicularis L S. neceffa- 
rid fecare debet reftam FA. ^ nec tranfire 
poteft per puncflum A. ^ aliter pars ^ & to? 
tum eUent iequalia ^ quod eft abfurdum . r 
Infuper in eodem triangulo a^quilate- 
ro BDE. recfta EC. dividens ad angulos 
reftos latusBD. [iVr 3. /.3 .jdividit bifariam^- 
nam angulus in femicirculo JiEx^i.h^.'] eft 
reftus^ fed recfla EC. cadit fupra punftum C, 
iiiterfecationis ^ quam facit arcus femicircu- 

li 



Anguli TrifeStio I, r 

li cum latere BD. . Ergo arcus (emicirculi 
dividit illud bifariam ; Idemque eft de al- 
tero latere E D. , quod erat probandum • 

Signra fritmi. 



F. l. 
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Reaa AF. oftenfa eft aequalis DB.^ &eft 
etiam divifa bifariam ad pun<n:um E. ergo 
duacredta^ CD. EF. fimt interfe acquales ; 
boc eft duie re£tx terminantes duos ar-^ 
cus ETC. FHD. . Percentruml. ducatur 
reaa, PG.^& jungantur FG. GB. ; dico 
quod linea BG. dudla ab angulo B. ufque 
ad majorem arcum F H p. habet partem N G* 
interceptam a duobus arcubus ETC. F H D. 
majorem abfciffa EF 5 & altero ajrcuum 
extremo CD. ; & quod dicitur de re- 
fta BC. eft etiam verum de omnibus aliis 
reiflis lineis d\x6ih ab eodem angulo B. 

ufque 
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ufque ad diftum arcum majorem; videli- 
cet ut omrtes habeant partes a di<5lis arcu- 
bus interceptas majores abfcifla EF* ^ & 
altero arcuum extremo CD. , quod ita pro- 
batiir. 

Quia Triangulum PF<3. lEx g i./.j. ] ha- 
bet angulum F. in femicirculo recflum^ in 
triangulo BFG. latus BG. fubtendens an- 
gulum rcifium F. [Peri$.Lil maps cA late- 
re B F. 5 fed B E. diameter femicirculi B CE. 
rJS^c^ii./.g.] major eft BN. , quic intra eum- 
dem femicirculum cadit. Ergo fi i raajori 
latere B G. aufpratur pars minor B N. & a 
minori latere BF. auferatur major BE*i> 
[ Per ax.s- ] reliquum N G. majus erit reli- 
quo EF. ) & confequenter etiara^majus al- 
tero extremo C D^ , quod eft propofitum . 

Capiatur nunc iijtervallum B F. j & 
ceritro B. ducatur arcus verfus puniflum G. > 
qui neceflfario fecabit reftam BG. often- 
fam majorem B F. , dc ultra didtam lineam 
fecabit etiam ad aliquod qunftum H. majo- 
rem arcum FHD.;quoniam latus BF. ma- 
jus eft ex conftr. latere BD. terminante 
dicflum arcum j & jungatur H B . 

Quia du2e re<5lar B F-r B H. ut Semidia- 
metri ejufdem circuli funt inter (e arqua- 
leS) [Per dcf. 1 5.] fequitur ^ quod fi ab scquali- 

bus 
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bus In^qualia denias \^Ex ax.s.J ea 5 qua; re- 
iDane».t fint iejcqualia , fed BE. diameter 
i^micirculi BCE. iPer 1 5. /. j ,]major eft BM. 
cadente intra eumdem feniicirculuniBCE. 
crgo fi d B F auferatur major B E. , &; d B H. 
aureratur minor BM. 5 pars , qua: rema- 
net MH. major eft remanente EF. , hoc 
eft intercepta MH. major eftabfciffa EF. , 
& alteco extremo CD. quod volebamus . 

T^ra trita»* 



Fl 




De omnibu$ aliis re^s liaeis da6iis i quo- 
cumque. pundlo arcus F H ad angulum B, 
eft eadem demonftratio, quia cum omnes fint 
inter fe «qualesj & habeant partes caden- 
tes intra minorem femicirculum B C E. mi- 
nores diametco B E. , partes qu£e remanenc 
interceptx i dnobus arcubus erunt omnes 

D ma- 
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majores abfcifla E F. ^ & altero extremo C D* 
ex eodem axiomate s. ^ ideoque multo funt 
majores interceptap a di6:is ^rcubus^ fi li- 
ne2e ducantur a quolibet puxKflo niajoris ar- 
cus FGH. ufque ad $ii<^uni angulum B. y 
ut patet . 

Infuper a diametroBE. abfcindatur tm^ 
nor BM. arcu Mo. 5 & iquoniamdF* ma-^ 
jor eft. E F. ) captointervallo E F. jxentro o. 
abfcindatur «qualis os.)& iterum capto in- 
tervallo Bs. ^ centro B. ducatur arcus V^er- 
fus H. 5 & quoniam B H. oftenfa eft asqua- 
lis B F. cum B s. minor fit B F. erit quoque 
minor B H. , ide6que arcus duftus interval- 
lo minore B s. fecabit B H. ad aliquod pun- 
^m i. & ultra dicflam lineam fecabit etiam 
ob rationem datam^ arcum majorem FHD. 
ad aliquod puncflum K. ^ a quo ad angu- 
lumB. ducatur recJla K B. . 

Qupniam arcus K s. major eft arcu i s. 
(totum enim^ & pars) angulus KBs. ad 
centrum B. infiftens arcui K s. [^Ex contr.26. 
/.^."j major eft angulo iBs. ad idero cen- 
trum^infiftente arcui i s.^ ergo recfla BT.in fe- 
mjlcirculd minore , ut magis remota a; cen- 
tro A. 5 quam re<5la B M. [ Per 1 5./ .3 .] minor 
eftBM.5 hoc eft minor Bo. arquali BM.^ 
fed duse B s. B K. ; ut femidiametri ejuidem 
• cir- 
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4circulrfunt inter fe sequales, crgo fi ^ di- 
^is xqualibu^ insequalia fi T. fi o. denias [£;c 
ax» 5* J quor remanent TKi o s, funtinxqua- 
lia,& quia i re^^ fiK< dempta eft minor fi T., 
erit intercept^ TK, major abicifla EF» 
cui o s, fad^ eft sequalis ^ & per coijfe- 
quens etiam major altero extremo CD* : 
de ompibus re^is lineis du(5li$ i quolibet 
punAo $rcu$ iK« ad angulum fi, eadem 
demonftratioQe oftenditur 9 quod hdbeant 
partes interceptas i duobus arcubus M T^ 
iK. majores os. hoc eft abfciflH £f»}0b ra- 
tionem jam fupra afllgnatam, 

${ visprobare etiam alias re<flas lineas 
habere partes interceptas d duobus arcubus 
inajor€;$ extrcmjs.a cape iterum interval- 

D z iui» 
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lum B T. 5 & centro B. duc arcum T r. , & fac 
qux prius funt fa<5la , & fic femper ince- 
dendo ^ atqu^ argumentando oftenditur ^ 
omnes alias recflas lineas duftas d quocuni- 
que punAo arcus K D. ufque ad angulum B ^ 
habere partes interceptas a duobus arcu- 
bus KD. TC. majores extremis EF. CD. 
Si igitur fiipra diametrum jfemicirculi &c« 
quod faciendum ^ & demanftrandum erat . 

Converfa hujus propofitionis eft . Si 
fupra diametrum femicirculi &c. , & ab an- 
gulo FBD. ducatur reda indefinite^ atque 
ab interfecatione^qiiam indefinita facif cuni 
arcu femicirculi , abfcindatur pars major 
abfcifla £ F. , & per pundla extrema re<5la- 
rum cadentium extra femicirculum tranfeat ^ 
arcus . Omnes Te6ix linese du(5te a prccdh- 
fto angulo Bi ad arcum majorem ^ habe- 
bunt partes interceptas a duobus arcubus 
majores abfcifla EF. a produfta diametro. 
Ratio hujus converfe propofitionis eft cla- 
ra 5 nam fi ducatur ab angulo B. refta B H* 
indefinite , & ab interfecationis punfto M. ^ 
guam facit ^H. cuni arcu femicirculi, ab-^ 
lcindatar MH.- major abfciffa EF. 5 & al- 
tero extremo CD. (protit jam eft demon- 
ftrata major ) ^ & per punfta extrema F. H. 
D.[£A?25./.3.]tranfeat arcus FHD. diaus 

arcus 
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arcus habebit idem centruni I. intra trian^ 
gulum BDF.vj 8c per confequcns demon- 
ftrationes funt esedem. 

COROLLARWNL. 

Ex demonftratis fequitur , quod in om- 

nibus fchematibus fimili modo conftrudlis^ 

fi una reAa linea du(5la ab angulo B. ad 

arcum majorem ^ habeat partem interce- 

ptam fi ve majorem ) fiyeminorem five «qua- 

lem extremis . Omnes alia? redtsc linesc du- 

dz ab eodem angulo ad di<f):um majorem 

arcum ^ habebunt partes interceptas ^ aut 

majores 9 aut minores ^ aut sequales extre- 

mis 5 & hoc ex eo , quod arcus intercipien- 

tes funt curvae linea: regulares terminats ab 

a^qualibus lineis re<fliS) du<flis ab eodem 

punfto B.;prout melius dignofcetur cx fe- 

quentibus propofitiouibus • 





^^ 
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PROPOSITIO ir. 

SI fupra diametnim (emi- 
circuli &c. » & ab ex- 
tremo aWdflae ad extremum 
oppofiti lateris ducatuf rcfta 
linea ^ quse dividatur bifariam 
k linea perpendiculari , in-» 
qua capiattur punftum ali- 
quod ^ ad libitum cadens cx- 
tra triangulum a dida reda 
linea conAitutum^ atque in^ 
tervallo a difto putiao ad ex:- 
tremum abfcifTae, ducaturver- 
sus latus oppofitum circulus . 
Omnes redae lineac dufbe vfq; 
ad didum^rcum ab angulo 
trianguli aequilateri illi oppo- 
fito , habent partes interce- 

ptas 
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ptas a didis duobus arcubus 
minores abicjfla %, produda^ 
diamatro. 



FH. 
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Flat figura priori fimiliS) fed latus D B. 
trianguli «quilateri protrahatur indefi- 
nite 5 & in perpendiculari lL,S. capiatur 
centrum O. extra triangulum BDF. , de- 
ind^ intervallo OF.^vel OD. ducatur ver- 
fus D. arcus FD. ^ qui protrahatur donec 
fecet latus DB.produAum ad aiiquod pun- 
iflum R. 5 & d difto puhfto R. per cen- 
trum O. ducatur refta RQ^j & i purtfto F. 
p«r ccntrum O. ducatur re<5ta F I. ^ atque 

D 4 i pun- 
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a puniflo I. per punftum B. ducatur re^fla IN.^ 
& jungantur N F. T E. Quoniam in hac fi- 
gura centrum majoris circuli capt^im efi 
Cxtra triangulum BDF. 5 dico quod om- 
nes Te6ix lines d\i6tx ab ^ngulo B. ufque 
ad majorem arcum FND. habent partesin^ 
terceptas a duobus arcubus minores ex- 
tremis EF.CD.^ quod ita demonflro. 

Quoniam extremum F. reft^ F I. fecan- 
tis re<fUm QR. ad centrum O. eft fub ex- 
tremo Q^ re6ix QR. 3 (equitur , quod ex- 
tremum oppofitum I. refta? FI. fit fupraex- 
tremum oppofitum R. re6ix QR. ^ & fimili- 
ter^ quia extremum I. reftac IN. fecantis 
ad angnlum B. redas DR. ^ & FB. produ(flani 
fupra centrum O.j eft inter exrremum R.^ Sc 
extremimi produdta? F B. ^ fequitur , quod ex- 
tremum oppofitum N. redtsc IN. fit inter ex- 
trema oppofit^ D. F. earumdem 5 ideoque 
pars BN. cadit intra angulum DBF. . In 
triangulo INF. Angulus N. (£^ ji./.j.^in 
femicirculoeft reelus5& fimiliter recflus eft 
angulus T. in femicirculo ETB, dua^ igitur 
Te6ix TE. NF. (Per^S.l. i.)funt inter fc 
paraleUfie ^ & idcirco in triangulo BNF. 
(Ex 2. 1.6.) erit 5 ut B E. ad E F. ^ ita B T. 
adTN. 5 &permutando5 ut BE. ad BT. ^ 
ita FE adNT.^fed BE. fubtendens angii- 

luni 
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lum reAum ( Per 1 8. /* i * ) major eft B T. , 
ergo FE. majoreft TN. » Eft igitur inter-t 
cepta TNf* minor abfciflTa EF*.^ quod eft 
propofitum .. Pro omnibus aliis redVis lineis 
jnterceptis . a duobus arcubu^ ET. FN*^ 
& du(5^is ab angulo B^ ^ quod habeant 
partes interceptas a duobus arcubus fupra* 
didliS) minores extremis EF. CD. , ear 
dem demonftratione oftenditur ^ quod fuffi- 
ceret ad demonftrandum omnes re<^as 
lineas duAas ab angulo fi» habere partes 
interceptasaduobusarcubus ETC. FND^ 
minores extremis EF. CD. ^ & hoc pro- 
pter rationeui iiiperius affignatam. ^ quod 

arcus 
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arcus peripheriarum funt curvae Vmcx rcr 
gulares • 

Nihilominus pro majorc certitudine 
aflertse propofitionis ducatur a punfto E. 
per centrum O. redla G P. j & a puncflo P t 
per pun<^um B* ducatur r£<5la P K. ^ cujus 
pars BK. ob rationem nuper datani cadit 
intra angulum D B P; , & jungantur K G. 
ME. 

Quia in triangulo GKP angulus K. 
(jBxji./. 3.) in femicirculo eft reiflus^ & 

{)ariter recflus eft angulus M. infemicircu- 
0BME.5 dua^ ME. KG. (P(fr 2 8./. i.)funt 
injter fe paralellse ; & id circo ( Ex 2. /. 6. ) 
crit^ ut PE. id EG., ita PM. ad MK., 
& alternando , ut PE. ad PM.^ ita EG. 
ad KM. 5 fed PE. {Per 18. /. iv) fubten- 
dens angulumreif^um, majoreftPM.5 ergo^ 
& £ G. major eft M K. ^ fed F E. major 
eft G £ ) quia in triangulo F E O. duo late- 
ra EE. EO. (Ex2oXi.) majora funt ter- 
tio F 0. 5 & per confequefts etiam majora 
rcfta O G. , Nim Te6ix O G. O F. 5 ut fe- 
midiametri ejufdem circuli funt inter fe 
sequales ; ablato igitur a duobus lateri-- 
bus OE. FE.> & a re<5la OG# commu- 
iii OE. 5 latu» FE. {Perax. 5.) majus erit 
reliqua EG. Idedquc fi intcrcepta MK* 

niinor 
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minor eft EG., erit multo minor extre- 
ino E F. 5 quod Voluimus » Demonftro ite- 
riim reftas lineas duftas ab angulo B. ad 
quodlibet pun^um arcus ND.jhabere par- 
tes interceptas k duobiis ircubus mlinores 
extrmis EF. CD* 

Fiat fimilis figura , & arqualis antece- 
denti , & quoniam redla F E. oftenfa eft 
major re<*la. E G», capiatur intervallum E F. 
& centro E. ducatur (emicirculus F S A* , 
& a pun(flo N. maioris arcus , quod cadit 
intra aream minOris circuli , ducatur per 
centrum O. re<fta NI. fecans reftam Qjt. 
ad centrum 0. j & ^ pun<5lo I. per punw 

ftum 
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dum B. ducatur re<5la I K. , & a pun<flo N. 
ducatur /e<5la NK. , denique i pun<flo E. 
ducatur EP perpendicularis ad NK. > & jun- 
gantur M E» £ S^ 

Quoniam re<fla EF. oftenfa eft ma- 
jor E G. 5 arcus femicirculi E S A. tranfire 
debet fupra extremum G . re<ft« E G. , & id- 
circo arcus femicirculi FSA. fecans arcum 
majorem ad punfta F. i. cadit extra majo- 
rem arcumi ideoque punftum N. captum 
in arcu majore , cum fit intra aream mi- 
noris circuli , re<5la NK. dn6ta a di<5lo 
pun<5):o N.^ ad pnn<5lum K. pofitum extra 
minorem circulum , neceffario (ecare debet 
arcum di<5H minoris circuli ad aliquodpun- 
ttum S. , ut eft manifeftum. In Triangu^- 
lo NKI. angulus K. in lemicircttlo (Ex^u 
/.3.) eft re<5lus, & pariter re<5lus ob eamdem 
rationem angulus M. , & propterea duac ME. 
KN. ( P(fr 28. /. I. ) fimt inter (e paralellje , & 
quiaEP. du<5la eft perpendicularis ad NK., 
lequitur quod dua: MK. EP. per eamdem 
aS./.i. fint etiam inter fe paralelljc , & qiia- 
drilaterum EK. fit paralelJogrammum re- 
AanguIum,ide6queIateraoppofita MK. EP. 
funt inter fe sequalia , fed E P. cadens in- 
tra aream (ehiicirculi minoris minoreftEF. 

femidiametro ejufdemcirculi,ergo, & MK. 

erit ' 
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erit quoque minor E F. , fed M K. eft par $ 
intercepta d duobus arcubus lines BK*) 
^ EF. eft abfcifla i protra<Jla diainetros 
ergo intercepta MK. niinor eft abfcif' 
fa £ F. , & altero extremo C D. quod eft 
propofitum . De omnibus aliis re<Ai5 li- 
neis du(5lis ab aliis pun<flis captis in parte 
fe<fta Fi. circumferentix majoris circuliper 
•centjum O. , probatur eadem demonftra- 
•tione, quod liabeant partes interceptas i 
duobus arcubus minores extemis , d^m- 
modo £ant omnia^ qus^ fi^a funt in pne- 

icn- 
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fenti demonflratlone . Si igitur fupra dia- 
metrun) (emicirculi &c, ^ quod facien-* 
dum , ac demonilrandum erat • 



Tifttr» Ter$i4t 
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Si quis abimo cootradicendi djcefe 
vellet 3 ijuod perpendicularis E P. nop ca- 
dit ad punftum P.^ fed ad aliud pundtuni; 
4iicat ad quod pun<5lun» cadit -. Si ad pun- 
Mftum aliud re(?t« NS, iecantis arcum niH 
ncris circuli, femper^utcadensintra afeam 
(eniicirculi erit minor femidiametro E F^ 
ejufdem circuli ; Si cadit ^d puodum S. 
4meriecationis ^ <]uam facit N K. cum ar- 
^ femicirculi ^. Contra : nam in triangu- 

. lo 
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lo E S P. quia angulus S. reftus eflct ob per-* 
pendicularem E S. ; fubtenderetur per ig^ 
l. u k niajore latere EP. cadente intra 
aream femicirculi ^ ideoque pars eflet ma- 
jor toto 5 quod eft abrurdum** Si caderet 
perpendicularis extra arcum {emicirculi \ 
tnvAto n^agis probaretur idenj jsibfurdum j 
Dum i^itur non poteft cadere neq; ad inter- 
iecatioQem) quam facit refta N K^ cwm ar- 
cu (emicirculi 5 nequc exfra femicirculum) 
neceflarid cadit intra aream didi femicir- 
culi, & 4>cr tonfequens di(fta perpendicu- 
•laris minor eft fenudiametrQ Ef, ejufdero 
circuli ^ quod volebamus , 

Converf^ hujus propofitionis eft omni- 
no ^em cum converfa prima? propofitio- 
nisj fervata fblum difFerentia^ <juod a re- 
<fta linea ducita indefinitq abgngulo B. ab- 
fciendenda eft ab interiecatiooC) quani fa*- 
cit cum arcu femicirculi pars minor abfcif^ 
fa £F. a protrafta diaftietroi nam rationes 
fiint e«dem , quse alkta: fiint in conyerfa 
primx propofitionis • 




PRO- 



%x T A R S 1. 
iPROPOsiTiain. 

SI fupra diatnetrutn femi- 
circuli&c, &abextremo 
abfciffe ad extremutn oppoftti 
lateris ducatur reda linea.» ,, 
qu« dividatur bifariara a li^ 
nea perpendicular i , 6c in ea^ 
capiatur punftum interfecatio- 
nis, quarp ipla facit cum bafi 
trianguli ab ea conftituti , at- 
que intervallo a difto interie- 
cationis punfto ad extremum 
abfciffae ducatur verfus latus 
oppofitum arcus ; Omncs re- 
Stx lineae dudae ab angulo tri- 
anguli sequilateri illi oppofi- 
to , ufque ad majorem arcum i 
habent paftes interceptas a 

duo- 
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duobus arcubus acquales ab- 
{ciSk k produda diametro • 

Conftruatur figu/a eodem niodo , quQ 
conftruftae {iint priores )& ab anguloB. du- 
(ratur refta linea B M. indefinite , & ab in- 
terfecatione ^ quam facit cum arcu feniicir- 
ciili abfcindatur G M. sequalis abfciflk E F* 
& [£a;25./.j.] per tria punfta F.M. D. duca- 
tux arcus , qui cum non poffit habere cen- 
trum nifi in pun<9toI. interfecationis^dico, 
quod omnes refta? linese duftas ab angu- 
k> B. ufque ad majorem arcum FMD. ^ 
habent partes interceptas a duobus arcu^ 
bus aquales extremis EF. CD. 

Si arcus tranfiens per tria punfta F.M.D. 
non habet ccntrum in interfecatione I. ^ha- 
bebit di(5lum centrum, vel intra triangu- 
lum B D £. 9 jit ad aliquod punftum H. per- 
pendicularis L S. , v^l extra diftum trian- 
gulum ad aliquod pun<5lum S. ^ nam unum ex 
his tribus necefle eft efle . Si habet cen- 
trum ad pumJlum H. intra triangulum , er- 
go intercepta ^ uti jam demonftratum eft in 
primapropofitione, major eftextremis EF. 
C D. j quod eft contra hypotefim , & abfur- 
dunij quoniam GM. fada eft squalis ex- 

E tre- 
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Figura ^Harta» 



T.IY. 




tremis . Si vero centrum diSii arcUs cadit 
extra triangulum ^ ut ad pundum S. , vel 
aliud quodcumque fit. Ergo GM. interce- 
ptfi a duobus arcubus^ ex fecuiida etiam 
d^monftrata propofitione ^ erit minor E F. 
GD.^quod pariter eft contra hypotefim5& 
abfurdum, quia GM. ex conftr. capta eft 
^qualis extremis ^ Dum igitur arcus F M D* 
non. poteft habere centrum neque intra^ 
neque extra triangulum D B F. , neceifario 
erit ipfius centrum in interfecatione L ^ 
quod voluimus. 

Demonftro nunc omnes alias redas 11- 
neas duftas ab angulo B. ufque ad majo- 
rem arcum F M D* habere partes interce- 

ptas 
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ptas a duobus afcubirs «quales extremis 
ER CD. 

Ab angulo B. ducatur rcdla B P; inde- 
finite 5 vel alia ad libitum , erit intercepta 
k duobus arcubus pars OP. ^quje fi non eft 
«qualis extremis^ ut eft intercepta GM.^ 
erit aut major, aut minor. Si eft minor 
augeatur donec fit ^Egualis extremis, & fit 
augumentum P e. ^ vel aliud . Quoniam ar- 
cus trahfiehs pier tria puncfta F* e. D* non 
poteft congruere cum arcu F P. D. 5 debet 
neceflfario 'habere aliud centrum; & quia 
arcus F e D. 5 ut magis ihflexus habet fe- 
midiametrum minorem femidiametro ar- 
cus FPD. cadere debet intra triangu- 
ium BDF. ad aliquod punftum perpendi- 
cularis LS. fed jam {Perpr.iJ) 5 demonftra- 
turii eft 5 quod omnes vt6ix linesc dudte ab 
angulo B. ufque ad arcum habentem cen- 
trum intra diftum triangulum 5 habent par- 
tes interceptas a duobus arcubus majores 
extremis. Ergo refta Be. cum fit una ex 
illis^ habet partem Oe. interceptam ma- 
jorem extremis E F. C D. 5 quod eft con- 
tra hypotefim^ & abfiirdum. 

Si vero intercepta OP* eft major ex* 
tremis E F. C D. reducatur ad eorum «qua- 
litatem per abfciflionem partis P t. 5 vel 

E 2 alte- 
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altcrius •^partis . Siitjilite^r arcus tranfiens 
p^r tria pun^la F. t. D. tion poteft congrue- 
w cum arcu FPDt ; ftd debet liabere aliud 
centrura ; & quoniam feniicliameter ar-» 
cus F t D. 31 ut minus inflexi ^ major eft (e- 
midiametro arcuS F P D. , habet centruni 
extra triangulum B D F. aa aliquod pun- 
dlum perpendicularis LS. : Sed jam pro- 
batum eft in. fecunda propofitione ^ quod 
omnes reift^ linetc du(5lx ab angulo B. uA 
que ad arcum habentem centrum extra 
triangulum BDF. ^ habent partes interce- 
ptas d duobus arcubus ^ minores extremis ; 
Et quia re(5laBi.eft talis ^ hahebif ipterce-r 
ptam partem O t. minoFem extremis E Ff 
CD. <]uod eft contrji hypotefim , & abfur- 
dum. Eft igitur evidens 5 quod interce- 
pta O P. cum non poflit neque . augeri ^ 
neque minui^ ut aequetut extremis 9 fit ipfis 
extremis arqualis. Si igitur fupra diame-^ 
trum femicirculi &c- quod faciendum, ac 
demonftrandui^H eraf. 

Argumenta abduda pro seaualitate inter-^ 
ceptse OP. valant etiam aa demonftran-^ 
dum 5 quod omnes alise recft^ lineac duftse ab 
angulo B. ufque adarcum FMDt haben- 
tem centrum in interfecatione I. ; habent 
partes interr^ptas a duobus arcubus ipfis 

extre- 
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extremis iquales . Et ex deirtonflratis pro- 
poiitionibus aperte cognolcilur, quod inea- 
rum figuris j fi una intercepta eft major , vel 
minorgaut squalis extremissomnes ali^funt 
tales propter rationem luperius afljgnatam; 
videlicet , quod arcus circulorum funt cur- 
va; liaex regulares. &c. 



E 3 PRO- 
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PROBLM. PROPOS. IV. 

DAto quocumqiie angulo 
acuto, Illum in tres pai:- 
tes , vel Angulos inter fo 
aequales dividere# 



Fignra g^ifinta 




^. 



Slt datus acutus angulus dividendus in tres 
partes squales BAG. Protrhatur te- 
<5la BA. hinc inde indefinite ^ & capto ad 
libitum interuallo 5 fa<5lo centro in dato an- 
gulo A* ducatur circulus B O P* Deinde re- 

ten- 
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tento eodem intervallo , abicindatur sequa- 
lis PF. , & fa<fto centro in pun(5>o B. eodera 
intervallo ducatur arcus C M. Poftea capto 
intervallo diametri B P- fiat triangulum jequi- 
laterum PBD; & dufla re^a DF. divida- 
tur bifariam perpendiculari L S. ^ 8c fa- 
do centro in interfecatione I. intervallo I F., 
vel ID. ducatur arcus DEF. , & protra- 
hatur recfla GA. ufque ad aliquod pun- 
ftum E. arcus prsdidli , atque a punjflo E. 
per pundum B. ducatur re<5la E B. , & pro- 
trahatur ufque ad arcum CM. , qua» illum 
fecabit ad aliquod pun<5lum K., dcnique a 
punfto K. ) per centrum A. ducatUr KA. 
ufque'ad circumferentiam circuli , qux il- 
lum {ecabit ad aliquod pan<5him H. , & jun- 
gantur HG. AO. 

- C^ia triangulum BAO, habet late- 
ra A B. A O. «qualia , ( Ex def, 24. ) cft Ifo- 
fceles habens (PerS' /. i. ) angulos ad Ba- 
l!n B O. inter fc tEqaales , & per confequens , 
(Ex ij./. i.^ etiam anguli deinceps ABK. 
AOE. fiint mtcr ffc jequalcs . Duo autem 
triangula A B K. A O E. funt Ilbfcelia , 
nam OE. intercepta abarcuPOB., & ar- 
cu F E D. habente pro centro pun<5lum I. 
mterfecationis , quam facrt perpendicula- 
ris L S. cum latcre F A. , jam in tertia pro- 

. E 4 pofi- 
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pofitione^ & demonftratione oftenfa eft afqua- 
lis abfciflk PF., &con{equ€nteraequalisfe- 
midametro A P* ^ vel AO, . Dum igitur di- 
fta duo triangula habent latera interfe «qua- 
lia 5 & angulos a diftis lateribus contentos 
etiam squales , ( P(fr 4. , c^* 5« /• i* ) liabent 
tam bales 5 quam «^ngulos ad eafHem bafes 
(cquales 5 ideoq; triangulum E AK. eft Ifofce- 
les, fed triangulum HAG. cft etiam Ifo- 
fceleS) & difta duo triangula habentangu- 
los ad verticem A (£;c 15. /. i.) inter fe 
a^quale&5 ergo( P^fr^^. /. u) habent etianii 
& reliquos angulos adbafes EK* HG* inter 
fe «quales; Sed an^ulus BAK oftenfus eft 
aqualis angulo K.^ funt enim ad bafimlib?- 
fcelis ABK. . Ergo eft etiam sequalis ango- 
loKHG. Angulus QAG. 5(£a:j2./. i.) ut 
externus triangulo AHG eft flequalis duo- 
bus internis^ & oppofitis angulis H. G. Ideo- 
que duplus anguli H. ^ & confequenter etiam 
duplus anguli BAK. , divifoigitur biferiami 
angulo QAG. ^ totus Aiigulus datus BAG. 
erit divims inter tres partes^ vel angulos 
inter fe sequales ^ quod eft propofitum. 

Eodemmodo dividitur quilibet alius an- 
gulus^ five re<flus fiveobtufiis; nam divifb 
prius bifariam Angulo y tam refto ^ quam ob- 
tu(b in duos acutos angulos 9 illorum di^ 

nii- 
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midium diTidendum eft in tres partes , vel 
anguios inter fe xquales , quarum du£ par- 
tes fimul rumptz ei&ciunt tertiam partem 
totius anguli ie(5li j Quemadmodum H angu- 
Tus datus BAG. edet dimidium unius an- 
guli, du£ ejus partes , ideilangulus QT^G. 
eflet tettia pars totius anguli d principio 
dati. 

Animadvertendum tamen eil , quod an- 
gulus rsftuspoteft etiam dividi , ut jacet 
abfque necellitate illum dividendi in duos 
acntos angulos j & ut hoc meliiispateat vi- 
debitur in fequenti problemate fecundo , 



PRO- 
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PROfiL- n. PROPOS» V. 

4 

Ato ahgulo re(3:o , illutn 
dividere in tres partes» 
vel aogulos inter fe aequales . 




FVJ 
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Sltdatus angulus re<5lus tripartito divi- 
dendus BAG; protrah^tur hinc inde 
indefinite latus £Ao & capto ad Jibitum 
intervallo ^ ut B A. fa<5lo centro in angulo A. ; 
ducatur circulus fi G H. > & eodeni retento 

inter' 
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intervallo 5 centro B. ducatur arcus C M. ^ 
deinde intervallo totius diametri B P. fiat 
triangulum aj^iiilaterum BDP*^ & protra- 
hatur latus DB. ufque ad aliquod pun- 
6ium K. Arcus CM.y denique jungantur 
D A. A 0. 5 & a jpun<5lo K. per centrum A. 
ducatur K A. ufque ad aliquod pun<5lum H. 
circumferenti^ cii;culi ) & jungatur H G. 

Quoniam friangulum BAO. habet la- 
tera AB.^AO. «qualia eft Ifofceles 5 ha- 
bens (Pcrs^ /. i* ) ad bafim BO. angu- 
los sequales ^ ideoq; etiam anguli deinceps 
ABK. AOD[£a: ij./.i.]funtinter feaqua- 
les . Jam fupra oftenum eft latus B D. tri- 
anguli arquilateri BDP. fecari bifariam 
ab arcu femicirculi BOP. Dum igitur la- 
tera A O. O D. funt inter fe aqualia ^ & 
fimiliter jsequalia latera A B. BK. 5 & an- 
guli deinceps a diftis lateribus contenti 
aequales [^Per^J.i.'] erunt quoque, Sc ba- 
fes , AK. AD. flcquales, & tota triangula ABK. 
AOD. aequanttir^ ideoque anguli ad didas 
bafes ADi AK. fiint inter fe «quales. 

, Diameter BP. divii^ cft bifarikm d re- 
Aa DA. ergo [^£x 3 •/.3.] ad angulos te6tos^ 
dum igitur angulus D A B. ^ eft reftus , & 
pariter redus d^tus angulus BAG. ^ duae li- 
nx GA. AD. f P^r 14. /.i.] funt in dire- 

aum^ 
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ftum, & GD. eft una tantum Hnea . JDua . 
A D% A K. oftenfa! funt ^quales , ideoque 
triangulum D A K. eft Ifbfceles 5 fed etiaiti 
tiiangulum G A H* eft Ifofceles ^ & habent 
angulos ad verticemA* [^Per i5./-i«] ititer 
fe «quales^ ergo [- £a;32-/.i.'] ctiam squale&^ 
reliquos angulos ad bafes GH. DK. Sunt igi- 
tur duo anguli GHK^ HKB. inter fc 
gcquale^^ fed an^lus BKA* oftenfus eft 
a^qualis anguld B A K. ^ ergo anguli B A K. 
AHG. [ Perax. i- ] funt etiam sequales in- 
ter fe*Angulos QAG.j ut externus trian- 
gulo AHG. [£;v32./-i.) eft acqualis duobus 
internis 5 & oppofitis angulis H* G. , qui 
cum fint inter fe aequalesj erit angulus ex-^ 
ternus QA G. ) duplus anguli H. & confe- 
quenteretiam duplus anguli BAK.) & id- 
circ6 divifb bifariam angulo externo Q^G. 
totus angulus reftus B A G. ^ principio da- 
tus erit divifus in tres partes , vel angu- 
los inter fe a:quales ^ quod volebamus . 

Solus igitur angulus obtufus videtur^ 
quod fit dividendus prius bifariam, ut trl- 
fe<5la una ipfius medietate ^ dividatur poftea 
totus angulus obtufus datus in tres partes^ 
vel angulos inter fe «quales; fed ad explen- 
dam ingeniorum curiofitatem [ licet hoc non 
fit neceflarium ] ,dividam quoquc trifa- 

riam 
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riam anguluni obtufum , ut jacet , abfque 
neceffjtate illunj dividendi prius bi6iriam . 

pKcniitto nihilominus , quod cum an- 
gulus obtufus conftet ex angulo rciito, & 
acuto , 5 oportet ut aliqua divifio fiat in ib- 
lo 49Uto angujo j qui habere debct propor- 
tionem fexquialteram ad angulum conten- 
tum intraangulum trianguli xquikteri, ad 
hoc , ut poftea datus angulus obtufus divi- 
datur, ut jacet in tres partes , vel angulos 
inter fe squales, prout melius ex fequenti 
problemate d^gnofcetur . 



PRO- 
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ut jacet 



Ato quocumque angulo 
obtulo ; IUum tnfccare 



j^ 
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Slt datus angulus obtufiis dividendus io 
tres partes ^quales ^ angulus B A P . , 
qui* contineat angulum reftum ^ & oftavam 

par-^ 
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partem ejufHem recfli; hoc eft fit totus 

angnlus obtufus datus graduum loi ^ ^ 

protrahatur latus B A. indefinite hinc , in- 

de 5 & capto ad libitum intcrvallo ^ ut B A.^ 

fafto eejntro in angulo A. ducatur circu- 

lus BGL. 5 & eodem retento intervalloj 

centro B. ducatur arcus DTF. ^deinde 

capto intervallo diaraetri BS. conftruatur 

triangulum sequilaterum BIS.5 protrahatur- 

quc latus I B. ufque ad aliquod puncflum T* 

Arcus DTF. 5 & per punftum B. duca- 

tur recla E O. ( £^' 3 i./.i. ) paralella GI. ^ 

jungaturque B F. . Poftea dividatur angu- 

lus TBF in Oiflo partes sequales 5 & iit ofla- 

va pars ^ angulus TBC. protrahatur la-^ 

tus CB. indefinite 5 & fimiliter protraha- 

tur latus PA. 5 donec concurrat cum la- 

tere C B* protradlo ad aliquod puncflum K* 

Denique ducatur CA.^ & protrahatur ufq; 

ad circumferentiam ad aliquod pun<5lumL* 

Sc jnugantur LP. FA. 

Quia datus angulus obtufus^ conftat 
ex angulo refto^ & oftava parte recfli eft 
graduum loi -^ ^ nam gradusii 7 ^ oc- 
ties fumpti efficiunt gradus nonaginta an- 
guli re(51:i ^ fed. angulus T B C. eft etiam 
ex conftr. oftava pars anguli TBF. Ergo^. 
ut eft redus ^ngulus G AS. ad angulum TBF- 

ita 
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ita eft angulus GAP. a<l angulum TBC 
Angulus GAS. habet proportionem fef- 
quialteram ad angulum TBF. , ergo & 
angulus .G A P. eamdeni habet proportio- 
nem ad angulum T B C. Quod angulus 
redus G A S. habeat proportionem fexqui- 
alteram acl angulum T B F^ , ita oftenditur . 
Angulus A B I. trianguli aequilatari B I S. 
conftans ex duobus tertiis partibus anguli 
re<5li ^ eft graduum iexaginta ^ ideoq; angu- 
lus ad verticem D B T. tot graduum erit • 
Redla E O^ duda eft paralella G !• Ergo 

fi an* 
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fi angulus I A B* {Per J./.J-) eft redlHs, ctiani 
( Ex 28. /. I. ) angulus A B O. internus ^ & ad 
cafclem partes ^ erit re<ftus ; denipto igitur 
ab angulo A B O. angulo A B I. graduura 60. 
reliquus angulus IBO. erit graduum go.^ 
ficuti 30. graduum erit quoque angulus ad 
verticeni TBE. fimiliter angulus ABFvf 
quia eft angulus trianguli ^quilateri ABF* 
eft graduum 60. , ablato igituf ab angulo 
re(fto ABE. dicflo angulo ABF. 5 erit re- 
liquiis angulus EBF. pariter graduumjo.^ 
fed etiam angulus T B E. oftenfus eft gra- 
duum 30. 5 ergo totus angulus TBF. eft gra- 
duum 6o.\ hoc eft angulus trianguli ^quilate*- 
ri . Sed nonaginta ad do. gradus habent pro- 
portionem ^xquialteram ^ nan» nona^Intft 
continent^^remel fexaginta 5 & eorum dimi- 
dium triginta^ Si igitur triangulura GAS^ 
habet proportionem fexquialteram ad an- 
gulum T B F. 5 etiam angulus G A P. o<5la- 
va pars anguli re<fti G A S., habet eamdem 
proportionem ad angulum TBC. ocflava 
pars anguli trianguli ^quilateri T B F. ^ 
quod volebamus • 

Profequamur nunc noftram demonftratio- 
nem . lo triangulo BAK. Angulus A. ( £x; 3 2.5 
^ 13. /. I.) eft gradupm .78. ^ , quia 
angulus deinceps BAPr captus eft gra- 

F ^uum 
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duuni 10 1. 7 5 an^ulus TBC 0(5lava pars 
anguli graduum (exaginta , eft graduum 7-53 
& angulus ad verticem IBK.(P(?ri5-/* i^ 
erit pariter graduum 7 j \ addito igitur an- 
gulo I B K. ad angulum 60. graduum A B I^ 
erit totus angulus A B K. graduum 67. \ 5 
ergo in difto t^iangulo ABK. , cum fit 
angulusx\. graduur^i 78. \ ^ angulus B. gra- 
duum 67. \ ^ {Ex 32. /. I. ) erit reliquus 
angulus K. graduum 33. 7 ^ In triangu- 
lo A B C. angulus B. ut deinceps ad angu- 
lumiVBK.graduum^^.j -^ eft graduum 1 1 2 7 ^ 

ideo- 
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Ideoque reliqui duo ad bafim AC finiul 
fumpti (unt graduum 67,^ ^ 8c quia ut ad 
bafim Ifofcelis fimt sequales, erit quilibet 
eorum graduum S3* 7 ^ ^^^ angulus K. 
oftenrus eft paritergraduum jj^-i 5 eft igi- 
tur triangulum KAC £Ex s*l* !• ) Ifofce- 
lium . Triangulum PAL. eft etiam Ifbfce- 
les 9 & quoniam dicfla duo trianguJa [ Ex 15. 
/. I. ] habent angulos ad verticem A. in- 
ter fe sequales (Prrj^. /. i.) habent quo- 
que 5 & angulos ad bafes KC. LP. inter 
fe acquales . Dum igitur anguli alterni PLC. 
LCB. funt ^quales inter le 5 & angu- 
lus BAC, oftenfus eft sequalis angulo BCA. , 
eft etiam angulus B A C. [ Per ax. i'. ] «qua- . 
lis angulo ALP. . Sed angulus MAP. ex- 
ternus triangulo ALP. (£^^32. /. i. ] eft 
sequalis duobus internis ^ & oppofitis angu- 
lis inter £e «qualibus L. P. . Ergo angu- 
lus MAP. duplus eft anguli L. ^ & per 
confequens etiam duplus anguli BAC.^qui 
oftenfus eft sequalis angulo La^Ideoque divi- 
jfb bifariam angulo MAP. totus angulus ob- 
tufus datus BAP. erit diyifus in tres par- 
tes 9 vel angulos inter fe aiquales . Dato 
igitur quocumque angulo obtufb Scc.jquod 
erat demonftrandum . 

Iterum dividatur bifariam angulus re- 

F 2 ^ dus 
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Aus G A S-, re<fla Q^. 9 & quia etlam rec- 
ta E B. dividlt bifariam angulum 60. gra- 
duum TBF. ^ut jameft probatum^ etiam 
angulus GAC^dimidium redli habet eam- 
d^m proportioncm fexquialteram adangu- 
lum T B E. dimidium anguli T B F* 5 quam 
l^abet totus angulus G A S. ad totum an- 
gulumTBF. Stante igiturdi(flaanguIorum 
proportione , eodeim modo probatur, re- 
6imi lineam ER. dividere trifariam obtu- 
fum angulum datum BAQj 

Protrahantur reda? linei QJt. EB% 
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( Bxdef. i^.) donec concurratit adaliquod 
puncflum O. ; [ nam duo anguli BAO. 
A B O. funt duobus reci^is minores ] , & i 
puncflo E. per centrum A* ducatur rec- 
ta EH. 5 & jungatur R Q^, {jmili modo 
probatur reiSam EA. dividerein tres par- 
tes arquales angulum obtufum datum BAQ^^ 
quod ita oftenditur* 

Quia angulus obtufiis datus BAQ. 
conftat cx angulo refto ^ & remirecfio 5 efT 
graduum ijj. Ergoangulusdeinceps BAO. 
cft graduum 45« 5 ideft lemireftus eft an- 
galus: oftenfus cft angulus ABO. rciflusj 
crgo iii triangulo A B O. ( Pcr j2. /. i. ) re- 
liquus angulus O. eft ctiam femireftus. la 
triangulo ABE. angulu^ B. eft redlus , 
ideoque anguli ad bafim EA. (imul fum*- 
pti (Ex^2. /. 1. ) funt uni refto sequales ^ 
fcd didum triangulum eft I/bfceles ^ ergo 
quilibet angulus ad bafim E A. eft femi- 
recflus ; Oftenfus cft etiam femirecflus an- 
gulus 0. 5 ideoque triangulum A O E. eft 
Ifofcelium; fedtriangulumRAQ^eft etiam 
libfceleSj & di^a duo triai^gula habent 
angulos ad verticem A. ( Pcr i5* /• !•) in- 
tcr fe scquales ^ crgo etiam angulos ad ba- 
fcs OE. RQ^(£x32./. lO habent inter 
fe «qualcs. Angulus BAE. oftcnfus eft 

F j- atqua- 
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sequalis angulo BEA. Ergo fi angulus BEA. 
eft sequalis angulo ARQ^^ ( I^r ax. i. ) 
etiam angulus B A E. erit «qualis angu- 
lo ARQT^ fed angulus MAQ^ externus 
triangulo ARQ^(£;c32./.i.)xquaIis eft duo-^ 
bus angulis internis-^ & oppofitis R. Q. ^& 
duplus per confequens anguli R.^ eritcjuo- 
que duplus anguli B A N. > qui oftenfiis eft 
aequalis angulo R. Divifb igitur bifariam 
di(flo angulo externo MAQ^^ erit totus 
angulus obtufiis datus BAQ^divifiisin tres 
partes ^ five angulos inter J(e ^quales ^ quod 
erat propofitum . 

In his demonftrationibus habitis pro 
angulis obtufis; capti fimt anguli acuti ex- 
cedentes angulum redum noti in eorum 
gradibus ad oftendendam veritatem pro- 
portionis affnmptx^ hoc eft fexquialterse ; 
qua proportione fervata ^ etiam in omni- 
bus acutis excedentibus angulum recftum 5 
fed non notisj dummodo ipfi prius trife- 
centur, & poftea in angulo 60. graduum 
fiat angulus aequalis angulo duarum partium 
dicfti anguli acuti trifedi ; promanabit fem- 
per eadem trifedlio cujuscumque anguli 
obtufi a principio dati 5 ut jacet, prout 
ex fe patet . &c. 

F I N I S- 

D E 



DB ALIA ^OSILIOI^E 

VIA, ET REGULA. 

TRISECANDI QyEMCUM(i.UB 

ANGULUM PLANUM, 

Z>t infe ejl; imi, ^ iividndi /» ijmt 

fxrtes imftres, (^ inter fe *^ades unus- 

^uifijue volutrit : 

ABSQUE NECESSITATE 

Diridendi obtufum aDguiuni in duot 

acucos angulos, aut in acutumi 

- & rciaum . 

ET CONSE^UENTER 

DE METHODO 

Hefcriiendi in circul» ijuemcumque 7(fguli- 

rem , (^ imfarium laterum Poly- 

gmum • 
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cientibus.invenire extra datas 
lineas duo punda , a quibus 
(i ducantur duae retix lines 
ad datum angulum , ipfum-s 
dividant in tres partes , vel 
angulos inter fe asquales. 
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Slt datus anguliis obtufiis A B C , qiii 
dividendus fit in tres partes sequales . 
Protrahantur priraum linex efficientes an- 
gulum indefinitej deinde intervallo ad li- 
bitum^ facflo centro ad punftum B. fece-- 
tur refta BA. in tres partes fiiccefive 
sequales ^ ut B P. P H. H A. ^ ita ^ Ut B A. 
fit tripla BP. ^ poftmodum iatervallo BA.^ 
centro B. ducatur arcus AGC, & junga^- 
tur ACj ad quam ducatur a punfto P. re- 
fta PN. paralella BC)& a pundo H. du- 

catur 
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catur HM. eidem BC. paralella: Poftea 
dividatur bifariam arcus AGC. ad aliquod 
punifluin G. ,& juiigantur GC. GA.,atque 
a punfto N. ducatur refta N O. paralel- 
la G C. , & a punflo M. ducatur reifta M I. 
paralella GA. Denique a centro B., per 
puniflum O. interfecationis , ducatur B D. 
indefinitfe,& intervallo Semidiametri BA., 
vel B C. a pundo S. interfecationis, quam 
facit refta B D. cum refta A C. , abfcin- 
datur ^qualis S K. , & centro K. eodem 
intervallo ducatur arcus S A. , jungatur- 
que A K. , atque li pundo A. duca- 
tur AE. perpendicularis ad BK. , & jun-: 
.gatur EB. 

Antequam veniam ad demonftrationem, 
primittendum eft lemma fequens . 

L E M M A 

Flat altera figura omnino fimiliS) & 
squalis jam faftie, & pariter a punfto 
B. per puni5lum D. ducatur refla B D. in- 
definite, & ab eodera punfflo B. ducaturd fi- 
nifl:ra parte reda B a. fimiliter ind*finite,fe^ 
quanto niagis fieri poteft propinqua redfce BD. 
Deindfe capiatur intervallum arcus Am. 
& centro C. abfcindaluriequalis arcus CL. 
jun- 
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juflgiturqHC L B* 5 atque intervallo Semi- 
diametd B A. j vel B O i punfto u. inter- 
fecationis 3 quam facit fi a • cum re<5la A C. 
abfcindatur squalis v a «^ & fimiliter eodem 
intervallo a pun^o S. intersecationis , 
quam facitBD. cum eadem refta AC. ab- 
fcindatur flequalis SG^iSc eodem retentp in- 
tervallo a centro G. ducatur arcus S T. ^ 
"& a centro a. ducatur arcus u i.^ & denique 
a pun(5lo L. iignetur verfus punftum G. 
arcus K. y dico , quod arcus S T. tranfit 
per pun(5lum A* Si 
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Si <ii(flus arcus non tranfit per pun-* 
Aum A. j tranfibit per ^iftum punftum ali- 
quis arcus duftus intervallo (emidiametri 
habentis centrum in aliqua teAa linea po^ 
fita prope reftam BG* ; ut cft Ba. ^ vel 
alia. £t primum fi eft polfibile tranfeat 
per diftum punftum A. arcus \xu dufius in- 
tervallo au., protrahatur di(5lus arcus iu. 
verfus Ft indefinitCj & a punfto A- per 
pun<ftum m. interfecationis , qtiam facit re- 
<5i:a Bi.. cum arcu ADO ducatur rcfta Am. 
quasprotrahatur donec occurrat arcui iu EF. 
protrafto ad aliquod pun(5lum F. ^ & jun- 
gantur aF. aA. aE. EB. EA. & d punc-. 
to L. ad puncflum K. interfecationis , quam 
facjt recfta aF. cum arcu K. ^ducatur re- 
Aa J. K. & ab eodem puncfto K. fuper a F. 
cxcitetur perpendicularis K t. 

Quia (upponitur arcum u i. duvflum fe- 
midiametro a u. tranfire per punftum A. ^ 
duo aA. au. [^Exdef. 15.] ut femidiametri 
cjufdem circuli ^ funt inte;* fc a:qualia . Si- 
niiliter quia Bm. au. funt per conftrucftio- 
heni iqualia, dempto ab ipfis commu- 
ne mu.5 qu^ remanent Bu. am. ex 3. ax. 
funt inter fe sequalia . In triangulis A a ni. 
ABu. ktera BA. Aa. funt ex hypothefi 
«qualiai& pariteraqualia kteraanj. Bu^, 

fed 
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fed anguli a dicT^is lateribus contenti^ ut 
ad bafin trianguli Ifofcelis BAa. [Pers* 
/.i.Jfunt etiam «quaiesj ergo & bafes Am. 
Au. [P^r^. /. I. ] funt inter fe sequales-^ 
& tota triangula sequantur; ideoque anguli 
a?d pundum A. oppofiti sequalibus lateri- 
bus am. Bu. [jBa;/.8./.i.] funt ^quales^ 
fed di<5ti an^uli funt ad bafes duorum lib-^ 
fcelium scqualium kterum A B C. A a F* ^ 
ergo [Perp.26J.i.'] di6la triangula sequan- 
tur 3.& latera A C. A F. oppofita ^qualibus 

ad 
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ad vertices angulis^ (Exp.S.l.i.) fiint in- 
ter fe a^qualia , & idcirco ab «qualibus 
circulis [ Per p. 28. /.g. ] auferunt ^quales 
peripherias ; funt igitur duo arcus A m E C. 
A u E F, iiiter fe ^quales 5 a quibus dem- 
ptis duobus arcubus ADE* AuE. inter fe 
«qualibus [jE^c/.^SJ.^.] 5 ut fubtenfis ab 
eadetii refta A E * 5 arcus ^ qui remanent EC. 
EF, [^Per axhm.^,^ funt inter fejequales. 

Similiter duo arcus A m, C L. quoniam 
fimt ex conftru<fl:ione sequales^ anguli ABm» 
CBL, ad centrum B, ipfis infiftentes fiint 
per 27., h 3. etiam sequales inter fe ^ <& quia 
angulus F K T, faftus eft recflus ^ erit an- 
gulus F K L, redto minor 5 ideoque angu- 
lus deinceps LKa, per 13. I, 3. erit obtu- 
fus 5 & idcirco in triangulo L K a. fi duca- 
tur bafis aL. 5 erit di6ti bafisfubtendens 
anguIuniK. obtufiimper 18, 1.i, major LK. 
fa(5la 2equaIifemidiametrocircuIi)& propte- 
rea fi 4 centro a. intervallo femidiametri 
ducatur arcus^ neceifario di<5lus arcus fe- 
care debet bafim a L, ad aliquem pun(5tum 
E. 9 nec tranfire poteft per pun(5lum extre- 
mum L. di6tx bafis y ut eft manifeftum . 

Confiderentur nunc duo triartsula B A a. 
BEa. 5 & quia habent latera gqualia, & 
bafin B a. communem ( Per 8. /. i. ) gquan- 

turj 
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tur ; & aoguli ad pun<5ljini B . oppofiti 
scqualibus lateribus A a. Ea. iunt squales. 
In triangulis igitur ABQj^E BQ^habemus 
Jatera B A. B E. «qualia , latus BC^ com- 
niune, & angulos i di<5lis lateribus conten- 
tos asquales 5 ergo habemus etiamjpfiic/.^. 
/. I. ) & bafes AQi Q_E. inter fe «qua- 
les, & tota triangula squantur; ac per 8. 
1. I . funt arquiangula ; & idcirc6 B a.' divi- 
dens bifariam bafim AE. dividit ad angu- 
\osr rc(flos 5 & per confequcns , [Ver pr. lo* 
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/.ig.3 dividit etiam bifariam arcum AmE* 
ab illa fubtenrum ; ideoque duo arcus a m. 
oiEm funt inter (k ^quales. Oftenfi funt 
pariter «quales duo arcus E C E F* , & 
propterea [ £;j;./r, 27* /.j.J anguli etiani 
ad circumfercntiam E A F. E A C. ipfis in- 
iiflentes funt inter fe squales ; fed di^li an^ 
guli infiftunt etiam duobus arcubus mE. EC) 
ergo & ipfi fimt squales inter fe; arcus 
A ni. oftenfiis elt squalis arcui m E. ^ ergo 
omnes tres arcus Am. mE. EC fimt in- 
ter fe «quales, & confequenter [P^/r.27. 
/. 5.] etiam anguli ABm. mBE. EBC 
ad centruno B. ipfis infiflentes funt inter 
fe «quales 3 fed duo anguli A B m. C B L. 
oflenfi funt etiam inter fe «quales . Si igi- 
tur angulus A B m. efl a^qualjs angulo C B E., 
erit quoque eidem angulo C B E. squalis 
angulus CBL. pars^ & totum^ quod efi 
abfurdum . Non igitur arcus ui. tranfi- 
re potefl per punftum A. ^ quia cum re* 
(5la aA. minor fit femidiametro au. , ;ir- 
cus ui. ducflus dicfla femidiametro tranfit 
fupra puncftum* A* ^ «t ex demdnflrato ab* 
furdo redditur manifeflum .. 

Idem eft de arcu n o. ducXo interval- 
lo femidiametri e n. habentis centrum e. in 
xc6ti B e« pofita ad dexteram rtO:x B C. > 

G prout 
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prout in prxfentl figura oninino fimili) & 
primae figura? «quali • Tranfeat fi efl poffi- 
bile diftus arcus n o. per punftum A. ^ & 
d punfto A. per puncflum z. interfecatio- 
nis 5 quam facit recfta B c cuni arcu ADC. 
ducatur reda A z. indefinite > poflea capia- 
tur intervallum arcus Az.^ & fafto centro 
ad puniHium G. abfcindatulr xqualis arcus 
C L. ^ & jungatur L B. ^ atque intervallo 
femidiametri e n. j centro c. protnahatur ar- 

cus 
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m% onBk) donec fecet indeEnitain Az. ad 
aliquod punduai F. , &j'ungantur e F. 
e A. e £• !^ fi« A £. , & tandeqi protrafbt 
aliquan^ulum re<5la Fe.^intervallo remidia- 
metH) centro L. ducatur verfiis G. ar^ 
cus K. 3 & i pundlo K. interfecationis y quam 
facit re<^a JF e. cum arcu K.^^ ducatur K L. ^ 
atque ad pun<flum e. reAs KP. excitetur 
perpendicularis et. 

In hac conftrudlione ne inutiliter repe- 
tam ) quod jam demonftratum eft ^ proba- 
tur i jfHem argumentis ^ e L. partem femi- 
diametri e£. minorem eiTe refta KL. fa- 
Aa ^quali femidiametro e £, , ide6que ar- 
cus ducilus a centro e. intervallo femidia- 
metri e£^ neceflTario tranfire debet fupra 
punftum L. ^ ut patet . Et probatur quo- 
|ue duos angulos C B £. C B L. efle inter 
e squales; pars^ & totum, quod eft db« 
furdum^ Non igitur arcus no. tranfire po- 
teft per punftum A. ^ quia redla c a. ma- 
jor eft femidiametro en. Ideoque arcus no. 
tranfit infra pun(5lum A. , ut patet ex ab- 
fufdo ^ qi^od oritur ex dida insequalita^c . 
Dura igitur neque arcus ui. in antecedente 
figura> neque arcus no. in prarfenti figura ^ 
licet habeant centrum in redis lineis po- 
iitis hinc inde prope recflam B G. > tranfirc 

Q 2 pof- 
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poffunt pef punAuni A. « fequitur necefla- 
rio, quod arcas AT. habens centruni ia 
re<fla B G. > tranfeat per di(^uui punAum A. i 
quod eft propofitum, 

Redeo nunc ad odlavam fi^raro , ut 
ab(bivam probiema propofitum. 

Quia arcus du^us femidiametro KS. 
tranfit per punAum A.^ ut jam eft den^on- 
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{Iratum , fequitur , quod du« reAa K S. 
KA. [^Exdef.is-'] ut femidianietri ejufHem 
circuii fmt inter ie jcquales j ideoque duo 

tri^ 
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triangula Ifofcelia B A D. K A S. ^ quoniani 
habent angulos ad verticcs B. K« «quales 

{Perp.s^l^i-'} [ funt enim ad bafin Ifbfce- 
isBAK. ] [f^/r.32./. I."} habcnt etiam 
angulos ad bafcs A S. A D. intcr fe «qua- 
les.In triangulis igitur AQp. AQS. ha- 
bemus angulos D. S. a^quales y anguTos ad 
punftum Q^pariter «cnialesjhoc eft reftosj 
dum AE. IP^rii •/.!•] dufta eft perpendi- 
cularis ad B K» ^ ergo & reliqui anguli ad 
punftumA. [f^jsr./.i.] funtinter fcicqua- 
ieS) & quoqiam di(f^i anguli funt ad cir- 
cumferentiam circuli ADC., & infiftunt 
arcubus DE. E C. (Per pr.26.1.1^') funt di- 
&,{ arcus inter fe scquales • 

Infuper quia AE. dividit recflam BD. 
ad angulos reftos v vlciflim etiam ipfa divi- 
ditur adangulos redlos a re(fta BD. 5 ideoque 
[ Expr.^.l. J. ] 5 dividitur bifariam 9 ficuti 
ctiam dividitur bifariam ab eadem B D. 
[ftr/r.io./.ig.larcus ADE. ab illa fub- 
tenfus, & proptcrea duo arcus AD. DE. 
funt inter fe arquales: arcui D£. oftenfus 
cft etiiun «qualis arcus E C- ^ funt igitur 
[Perax. i.]omnes tres arcus AD. DE. EC. 
jnter fc a^qualcs . In triangulo AON. 5 
quia ON. du^a cft paralella G C. [^Bc 
j^r.2l.l.i,) angulus exteimus ONA. eft 

G 3 «qua- 
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xqualis angulo ioterno , & oppodto GCA.9 
& fimiliter in triangulo C I M. , quia refta 
IM. eftparalella G A. pef conftruftioneni > 
angulus extemus I M C. eft squalis inter- 
no , & oppofito angulo GAC.9 & propte- 
rea omnes quatuor anguli A. M. N. C. fiint 
inter le xquales, & duo triangula AON. 
C I M. (unt i/bfcelia . Latus B A. divifiim 
fuit itt tres partes inter fe xquales BP. PH. 
H A. 3c tdcirco re<^x P N. H M. paralellae 

exconftru^one lateri BC.(£^/r*io./.d.\ 

dm- 
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dividunt etiam rc<5Uin AC in tres partes 
inter fe sequales CN. NM. MA. Si igitur 
lani parti C N. qtiim parti A M. addatur 
commune NM. (iVrtf*.a.) erit tota CM. 
toti AN. Kqualis; Sed CM*i AN. funt 
bafes duorum Ifbicelium CIM. AON. 
rp^r/r.26./. I.] ergo diiSla duo Ijfbfcelia 
aquantur, & latera A O. OI. oppofita aequa- 
libus angulis \_Ex pr.BJ.iSl funt xqualia. 

Confiderentur nunc duo triangula ABC. 
G A C. 5 qujE cum fint Kbfcclia , tlm trian- 
gulum A B C. ; quam triangulum A G C. 
(Per pr.5.1.1.) habct fuos angulos ad bafin 
A C. intcr fe «quales , & propterea fi jcqua- . 
libus angulis B A C. B C A. addantur acqua- 
les anguli G A C. G C A. , (^Ex ax.2*) erunt 
anguli B A G. B C G. inter fe «quales . In 
triangulis igitur BCI. BAO. habemus la- 
tera BA. BC. aqualiaj latera CI. AO. 
pariter oftenfa inter fe «qualia , & angulos 
a di<5lis lateribus contentos aquales ; Ergo 
( Perpr. 4.1.1.) & bafes BI. BO. funt inter 
fe aquales , & tota triangula arquantur , & 
idcircb anguli ad ccntrum B. oppofiti «qua- 
libus lateribus CI AO^ [P<fr/r.8./.i."l (unt 
intcr fe arqualcs , & pcr confcquens [ Ex 
fr.26.1.%.'] infiftunt aqualibus arcubusjied 
arcus AD. EC. oftenfi liint intcr fc «qua- 

G 4 les, 
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lesjergo re<H;a linea du^a ^ pun^o £. ad 
centrum B. tranfire debet per punifluni 1. 
interfecationis , quano facit paralella M I. 
cum latere GC, nstm fi re(5la BI. pro- 
dufba {ecare debet arciun ssqualeni ar-« 
cui AD. 3 dum arcns £C. oflenfus flt 
aequalis arcui A D. j' neceflarid cadere de- 
bet ad punAum £^ , & propterea re<5la £B. 
tranfire debet per pun^iim L. Omnes tres 
arcus AD. D £. £ C oflenfi fimt inter fc 
xquale»; ideoqj anguli ABD. DBE» £BC 

ad 



ad centrum B. diftis atcubus infiftcirtes [P«* 
^r^27./*j.] funt inter fe arquales; fed di- 
Ai tres anguli dividunt totum angulum oIk 
tuHim a principio datum ; fiuntque a dua^ 
bns redlis lineis D B. £ B. du<^is a punAis 
D. £. extra lineas dati anguii inventis . Da-^ 
tis igitur &c. quod faciendum 3 ac demon- 
ftrandum erat • 

Potwat brevius demonftrari problema 5 
fed neceflarium erat perficere demonftratio* 
nem duobus triangulis Ifbfceliis A O N> 
C I M» propter divifionem anguli in plures 
quam tres tantiim partes xquales . hoc eft 
in quinque 5 in feptettl &c. prout melius ap- 
parebit in fequentibus problematibus . 

Ex demonftratis eruitur^ quod dua^re- 
€ix B D. B E. dufta! a centro B. per pun- 
€ta, interfecationum O. I. ufque ad arcum 
A G C. dividunt illum in partem aliquotam 
DE. , ideft in tertiam partem totiusarcur^ 
fervata proportione divifionis lateris BA. 
dati anguli^ fimiliter divifi in tres partcs 
inter fe aquales; qua proportio deferuit 
quoque pro aliis divifibnibus anguli plani 
in plurcs^ qnam tres tantum partes, ut vi- 
debimus . Trifedio anguli refti ^ & acnti eft 
omnino ead^i ^ cum ea ^ qua? fa<5l» eft pro 
angulo obtufb. Eit enim eadem conftru(5liO) 

& de- 
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jc demonftntio quoque eft eadem. £iu> 
quanta puritate , ac facilitate trilecatur geo- 
metrici quilibet angulus pianus} ita, ut alTe- 
rere amplius , trifeftionem geometricanl 
anguli plani circino, & regula efle oinnino 
impoffibilem j nuUam prorfus mertatur fi- 
dem&c. 



B £ 
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D E MO D O 
DIVIDENDI G£OM£TRICE 

QUEMCUMQUE 

ANGULUM PLANUM 

JN §igjN^E PJRTES^ 

VEL ANGULOS 
INTER SE -ffiQUALES. 
E T P R J MXfM 

DB ANGULO RECTO. 

PLOBL. IL PROPOS. «. 

DAtis duabus redis lineis 
angulum rediium effi- 
cientibus, invenire extra da- 
tas lineas quatuor pundta ; a 
quibusiiducantur quatuorre* 
£kae lineae ad datum angulum» 
illum dividant in quinqu^ 
partes» vel anguios inter fe 
sequales • 



I! 



66 



P A R S l 



F.y.f 



F<{«M V^ictimM • 




Slt datus angulus rtStns ^Widtndm ABC 
protrahantur linear 6flicientes angulum 
indefinite, deinde intervallo^ ad libitum, a 
pun<5lo B. abfeindatur BP.^^J tc iiicceifive 
P H. H t. L f . T A., itaut tota^ recfta B A. 
fit quintupla BP. , poftea intervallo BA. , 
centro B. dacatur arcus AGCI^^ junga- 
tur AC. 5 dividaturque bifariam arcus AGC 
ad aliquod pu4i(f^um G», & jungantuc GA. 
GC 5 atque a puncflis P. T. ducantur^ P N. 
TM. parklellac BC Denique i pUnAo M. 
ducatur M I. paralella AG . , & 4 punfto N. 
ducatur NO. paralella CG. & per pundla 
inter/ecationum 1. O. ducantur i centro B. 
rc(fl« BE. BIX Quo- 
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Quoniam arcus A G C. divifiis eft bifa- 
riam ad punftqm G. l^Expr.^^^l.^.'] diicc 
G A. G C. fubtenfa: aqiialibus arcubus funt 
inter fe a^quales ^ & triangulum A G C. eft 
Ifofceles (Pcr/fr.s^l* !•) habens angulos ad 
bafin AC. intcr fe sequalcs; & quia NO^ 
du<5la eft paralella G C. , & M !• finiHiter 
du(5la eft paralclla GA,^ (Expr.2%.1. i.) 
a»guli ONA. IMC. 5 ut externi «quales 
funt internlsj & oppofitis angulis C A.^Sc 
idcifco omnes quatuor anguli A, M. N. C» 
funt inter fe arquales ^ & per confequens ^ 
[£:v/r.5.AiO dtio triangula CIM. AON. 
funt Ifofcelia , A paralellis PN. TM* 
(£iv./r.io./.5.)refta AC.divifa eft in partes 
C N. A M* inter fc ff quales 5 quarum uni- 
cuique addito communi M N. ( Per ax. 2^ ) 
tota CM. toti AN* ^itsequalis, Sed CMt 
AN* funt bafes triangulorum Ifofcelium 
CIM. AON. 5 Sc adjacent angulis often- 
fis iatcr fe jequalibus, ergo (Expr.26.1.1.) 
tota triangula squantur^Sc latera Clt AO. 
funt inter fe sequalia. 

tJlterius quia triangulunp ABC, eftlfb- 
fceles^ {Perpr.s^l*!^) habet angulos AtCt 
ad bafim sequales ^ qui fi addantur sequalibus 
angulis ICA, OAC ( Ex a;c.2.) anguli ICB, 
OAB. erunt squales^ fcd dlfti anguli con- 

ti* 
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tihentur a lateribus xqualibus IC OA.» 
& CB. AB, , ergo ( Perpn 4. /. i.) in trian- 
gulis ICB. OAB. bafes IB. OB. funt acqua- 
les, & tota triangula equantur . Ideoque 
anguli ad centrum B. oppofiti «qualibus la- 
teribus IC. OA. (£;c/r.8./. i.] funt inter 
ie aequales , & pcr confequens etiam ar- 
cus AD. ECquibus infiftunt (^x/r.ad.Aj.) 
funt inter fe squales, 

Nunc , ut evitetur multitudo , & con- 
fudo linearum fiat alia figura omnino fimir 
lis, 8c aequalis jam fadat) 8c repertis in.» 
arcu ipfius duobus pune^is D. E. iifdem rc- 
gulis geometricis , a ccntro B. per pun- 
Aum E, ducatur BE. indefinite5& jungan- 
tur B D, D C 5 deind^ intervallo (emidia- 
metriBD, , vel BC.j centro S. interfeca- 
tionis ) quam facit re<5ia D C cum indefini- 
ta BE. abfcindatur squaHs SG.^ Sc eodem 
retcnto intervallo ccritro G 9 ducatur ar- 
cus S D, 5 jnngaturque D G. . Dcnique du- 
catur rc<fta D F, pisrpendicularis ad re Aani 
B G. s 6c jungatur D £, 

Quia arcus du(flus (emidiamctro GS. 
tranfit pcr pun(5lum D. ; ficuti demonftratum 
fuit in tri(e<flionc anguli iupcrius fa<5l:a , fe- 
qultur, quod GS. GD. , ut {emidiametri 
eju(deni circuli ( £* </p/*. ij. ) fint inter fe 

scqua- 
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squalia ; ideoq; duo triaogula GSD. fi£D. 
quoniatn habent latera ex conftru6lione sequa- 
lia , &; angulos G< B, i 4i^h lateribus con- 
tentos xquales , ut (PcrS^l^l*) ad bafin-» 
trianguli Ifofcelis B D G, (Epe 4,/, i, ) habent 
quoque & bafes t>S^ D£« inter ic ^qus- 
les 5 fed di(ft« bafes iunt latera triaogu- 
li EDS. ,ergo diAum trianguluni ^ (JVr 5- 
/. I . ) ut Ifofceles habet angulos B. S. ad 
bafin £ S, inter (e xquales , Kc6i& D^, , ut 
perpendicularis per conftru<JUonejn ad re- 
Aam £G.(£;;ii,/.i.) dividit illam adan- 

gulos re<flos . In triangulis igitur DQ£. 

PQS. 
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DQS. habcmus angulos ad punftum Qj^Cr 
{kos 9 & a^quales • Similiter angulos £• S. 
oftenfbs a:quales , ergo ( Per j2./. i.) & re- 
liqui ad pundlum D. funt inter fe a^quales ^ 
& quia di(5li anguli Tunt ad circumferen- 
tiam (£x2^./.3.)arcus EF. FC > quibus 
infiftunt ^ funt inter fe arquales . Et quo^- 
niam re<5la DF. dividit ad angulos refto^ 
{emidiametrum > BE; viciffim, & ipfa DF* 
dividitur etiam adangulos redos a iemidia-* 
metro BE. ^ &per confequens ( P^^3-/»3;0 
dividitur bifariam; ficuti & bifariam quo- 
gue dividitur a di^a iemidiametro(£^ iOf, 
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/.igf^arcusDEF. ab illa fubtenfus. Sunt 
igitur duo arcus DE. EF. inter fe aequa-* 
lesj Sed arcui EF. oftenfus eft etiam sequa- 
lis arcus FC. , ergo tres arcusDE. EFt 
FC. funt inter fe sequales ^ & confequen- 
ter arcus EC. divifus eft bifariam: dicflo 
arcui E C. oftenfiis eft sequalis arcus A D. ; 
Si ergo arcus AD. dividatur bifariam ad 
aliquod punftum H. ^ omnes quinque arcus 
AH. HD. DE. EF. FC. erunt inter fe 
sequales; Sed anguli^ad centrum B. diftis 
arcubus infiftentes ^ ( Per 2^. Aj.) funt 
pariter «quales inter fe ^ & dividunt to- 
tum anguluni reftum a principio datum, 
fiuntque a quatuor re(5lis lineis duftis ad 
centrum B. ex quatuor^ pundis H. D# 
E. F. inventis extra datas lineas angu- 
lum cfficientes . Ergo datis duabus li- 
neis &c. qupd faciendum erat^ac demon- 
ftrandum &c. 

Tam angulus acutus, quam obtufus di- 
viditur in quinque partes ^ vel angulos 
inter fe «quales eodem modo 3 quo fa- 
<aum eft in angulo refto^ cum fit eadem 
conftruftio^ & demonftratio, ideoque non 
eft immorandum \ii eorum conftru(5lione ^ ac 
divifione. 

Ex hac divifione anguli plani in quinque 

H par- 
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partes zquiles clarius clucelcit regula ge- 
neralis fuperius data dividendi quemcum- 
que aogulum planumin plures partes impa- 
res inter fe icquales , veluti feptem, no- 
vem , undecim ; Imo in quot quifque vo- 
luerit : nam reia» linea: dn&x i centro 
anguli per pun^fla interrecationum , quas 
faciunt paralella; MI. NO. cum lateribus 
G C. G A. Tecant arcum in partem aliquo- 
tam , ut funt duo pun^a D. £. , quorum in- 
tervallo abfcindi poflbnt arcus , qui rema- 
nent £C. DA., &I]c diviib toto arcu in 
partes xquales , re^a; lineic du^flx d pun- 
Ais divifionum ad angulum datum, illum 
divident in tot partes impares i princi- 
pio imperatas, juxta placitum Operantis. 
£t ut melius veritas hujus aflertionis pa- 
lam fiat . Sit . 



PRO- 
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PROBL; III, PROPOS. III. 

DAtis duabus redis lineis 
angulum reftum effi- 
cientibusjinvenire extra datas 
lineas fex punda » a quibus 
dudis {ex reSislinei^ ad da* 
tum angutum » ip& dividant 
illum in ieptem partcs , vel 
angulos inter fe squales . 



IPigma Dicimsfertis • 



T.:}^iji 




s 



It datus an«< 
gulus re*' 
re<ilus dividen- 
dus A B C. , 
f rotrahantur 
line« efiif ien- 
tes anguhim 
indefinite , & 
intervallo ad 
jibitum,utBP. 
fecentur /iic- 
ceflive feptem 
sequales par- 
tcs, itaut rcaa BA. fit feptupla linea; B P. 

H 2 dein- 
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deinde intervallQ B A. centro B. ducatur 
arcus A G C. 5 qul dividatur bifariam ad 
pundlum G, ^ & jungantur A C, G C, G A*, 
poftea a punftis P* T. dycantur PNtTM. 
paralelk B C. ^ & fimiiiter MI. NO, p^- 
ralelliE G A. GC. ^ &acentro B. perpun** 
Aa O. X^ interfeQationuni 5 ducantur BD, 
B E. , denique capiatur intervallum arcus 
D E. & fafto ccntro in punftis C. At ab^ 
fcindantur ^quales arcUs; C F, A S. > 8C 
jungantur BF. BS. 

Demonftratio 4iujus propofitionis^ quo-» 
niam eft on^nino eadem C4im antecedentQ 
demonftratione fa<5la^ prq anguli quintufc^ 
dlionej non eft conveniens inutiliter tem-^ 
pus tereye ^ ac repetere id y quod jam di-* 
<5lum eft. 'PrQbatur eodem modo, T-Ea? 4, 
/•i.) duo triangula BCI, BAO*. eflfe inter 
fe a^qualia 3 quia habent tam latera B A, 
B C. 5 quam Ijtera C I^ A O, arqualia ^ & 
angulos a diiflis lateribus contentos parw 
ter a:quales5 & per coniequen^ etiam ba« 
fes BI, BQi a^quale^ inter fe 5 Ideoque 
(P(?r 8^/,i.} & angulos quoq; adcentrum B, 
oppofitos «qualibus laterihus inter fe $qua-. 
les 5 qui cum fint ad centrum (^Ex 26.L1J) 
infiftunt xqualibus arcubus E C. D A. 3 a 
quibus demptls arcubus CF, AS. per con« 

ftru- 
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flru(5lionem aequalibus 3 qni remanent ar- 
cus E F. D S. funt inter fe sequales • 



Ex?v. 




Ad ©vitandum multitudinem linearumj 
& confufionem fiat alia figura fimilis^ & 
xqualis jam faftse ^ & repertis in arcu 
ipfius duobus puncflis D* E. regulis fupra 
datis 5 i centro B. per pun(5lum E. duca* 
tur refta B E* indefinite , deinde interval- 
lo arcus D E. ^ centris C. A. abfcindantur 
aquales arcus CH. AS. ; & jungantur 
B H. B & E D. D H. 5 denique capto inter- 
vallo femidiametri BD.^ vel BC. a pun- 
6io I. interfecationis quam facit re<H:a.t 

H 5 DH. 
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DH. cum indefinita B£. abfcindatur arqua-- 
lis I G. 9 & eodeni retento intervallo ) 
centro C. y ducatur Arcus I D. ^ & jun- 
gatur DG.) & a pun<5lo D* ducatur DF« 
perpendicularis ad re<5lani £ G« & junga- 
tur D £• 

Quia arcus du<5lus feniidiametro CI. 
tranfit per pun6lum D. ^ ut probatum efl 
in anguli trifeftione ^ du2c rt6ix GL GD. > 
ut femidiametri ejufHem circuli, funt in- 
ter fe sequales. Duo triangula GDL BDE. 
quia habent latera per coaftr. a^qualia^ & 
angulos G. B. a di<5lis lateribus contentos ^ 
(£:)^'/r. 5./.i.)pariter aquales^ ut ad bafin 
trianguli Ifb/celis BDG. (Per^J.u'] ha- 
bent quoque^ & bafes DL DE: inter ie 
scquales . Efl igitur triangulum I D E. Ifb- 
fceles habens angulos L E^ ad bafin inter 
ie sequalesj &quoniam DF. du<fla eflper- 
pendicularis ad re<5lam BG. [£^ ii./. i.] 
dividit illam ad angulos re<5los ad pun<5):um 
Qj^divifionis ^ & idcircoduo triangula DQL 
D QJE.. fimt sequiangula ^ habent enim an- 
gulos ad pun<5him Q^re<5los^ & squales; 
umiliter sequales angulosl. E. ergo (Per^^. 
/.i.) habent quoque^ & reliquos adpun- 
^um D. inter fe a^quales ; fed anguli ad 
pun<5lum D« funt ad circumferentiam cir- 

culi 
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culi ) ergo arcus £ F. F H. quibus cli(5li 
anguli infiftunt 5 ( £;v atfXj.^funt inter (e 
sequales • 

Ulterius, quia DF* eft intra circulumi 
& fecat femidiametrum B E. ad angulos 
re<5los in pun<5lo Q^, vicilfim ^ & ipfa feca- 
tur in eodem punfto ad angulos reftos a fe- 
midiametro BE-,& per confequens (Per^. 
/. j.) (ecatur bifariam ^ ficuti bifariam ctiam 
iecatur acus D E F. ab illa fubtenfus ; 
(Ex lo.l.i^-} 8c propterca duo arcas DE. 
E F. funt inter fe^quales ; arcui EF. often- 
fus eft etiam sequalis arcus F H. ^ omnes 



H 4 



igi- 
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igitur tres arcus D E. E F. *F C. funt intcr 
fe sequales ; anguli ad centrum Bi diftis ar- 
cubus in(iftentes(P(fr 27.7.3. ( funt pariter 
«quales inter fe; divifus eft igitur arcus EH. 
ad pundum F. bifariam : duo arcus EH* YyS^ 
oftenfi funt sequales ^ ergo divifo bifariam 
arcu D S. ad aliquod punftum T. 5 erunt duo 
arcus S T. T D. sequales duobus arcubus EE. 
FH. , fed arcus DE. oftcnfiis eft aequalis 
arcubus E F. F H. ergo \l?er aoc. i .) eft etiani 
aequalis arcubus S T. T D. 5 .&, ttqualis per 
conftru(flionem duobus arcubus CH. AS. . 
Sunt igitur omnes feptem arcus A S. S T# 
TD. DE. EF. i^G. HC. inter fe «qua- 
les, & confequenter \^Ex27. /.3. ) etiam 
tcquales anguli ad centrum B. diftis arcu- 
bus infiftentes, qui dividunt totum angiilum 
reftum ABC. a principio datum^ fiuntque 
a redlis lineis dudis a fex punftis S. T. D. 
E. F. H. ad dicftum angulum B. extra li- 
neas illum efficientes inventis. Datis igi- 
tur duabus lineis &c. 9 quod erat demon- 
ftrandum &c. 

Anguli acutus^ & obtufus dividuntur in 
feptem partes^ vel angulos inter fe sequa- 
les eodem modo^ quo divifus eft angulus 
recflus . Et ex hac anguli divifione in fe- 
ptenr-^uales partes fir magis manifeftum , 

quod 
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quod primx: vcGtx lines, q\xx du.Ciintur 4 
dato angulo per pun^a interrecationum ^ 
quas faciunt paralell^. uique ad arcum ^ dir 
vidunt diiflum arcum in partem aliquotani) 
hoc eft in feptimam ipfius partem j ut di- 
dum eft fiipra . 

Nunc parumpef immoremuf 5 ut yidea- 
mus^ quam facile in fuii* thefibus homines 
decipiantur » Non.enim defuerunt etiam ma- 
gni nominis Autores^ qui inter Impoffibi^ 
lia pofuerunt ^ defcribere geometricfe in-> 
circulo figuras regulares impafium laterum^ 
& prjecipue inter impolfibilia pofiiit Kepple- 
rus defcriptionem heptagoni ^ ut melius in- 
fra videbimus: Sed quod magis eft 5 qui-' 
dam Auiflor Britannicus in opufculo , cujus 
titulus : Clavis Arithmetices in hxc verba 
prorupit : Df angulorum ^ ^ve peripberia- 
rum bifeBitme , trifediione , quintufeSiione^y 
pauca etiam ad Analyjiices praJtantiairL^ i 
ufumque (fdmirandum oftendendum apponam • 
Geometricam quidem praxim adbuc inventam 
non habent \ Sicut nec mefolabium inven^ 
tum ejl ^ 

Multum hxc Dofloris Britannici opinia 

eve- 
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evehit Analyftarum ftudia , deprimitq; Geo- 

metrarina , (ed ipfa tandem Geometria ex- 

citata facillime , ut vifum eft in anguli plar 

ni geometrica divifione , (uas adimplet par- 

tes . Pagnavit quoque acerrirae adverfus 

eam ingenio prxditus Kepplerus , qui plu- 

ries ie^lionem anguli trifariam negaverat, 

& loquens de heptagoni defcriptione , affe- 

ruit illam fuifTe de numero irapofnbilium , 

& tam pertinaciter hanc tenuit opinionem, 

ut proruis ex genere fcibilium efle nega- 

verit in volumine Harmonices 1. i . cap.45. , 

& 45. , ubi Auiftor fiias potius ideas fequu- 

tus; quim naturx lumen ad hanc devenit 

Sententiam . Eeptagoni defcriptlonem e£e^ 

ex infcibilihus , qnia non pracedit effingendi 

poffibilitat , idebque latus Sepiagoni , ^ con- 

pmilium figurarum defcrihi non poje . lllu- 

iiis Kepplerus in fuis argumentis devenit 

in ha*c non toleranda abfiirda , videlicet hu- 

jufmodi defcriptiones impollibiles efTe etiam 

menti omnifcix a<flu, ne dum humanx; & 

tamen concefferat caflii , aut fbrti , quod 

omnifcix flibduxerat menti . 

At rcferamus ejus verba , ut melius il- 
lius opinio dignofcatur : Concludimus igitur 
[ inquit ] Analyfes ijlas cojpcai alienas ejft^ 
a prefente contemplatione ^ nec ullum conjli- 

^* tue- 
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tuere gradum fcUntia cum iis comparabi^ 

lifm ) fuos cxplicavimus in fuperioribus. lllud 

tamenfunt obiter monendi metaphifici occafio-- 

ne hujus Cojfuei Confiderent fi quid tranfur 

mere pojfint ad illius axiomatis demmfiratio^ 

nem ^ cum non entis nulla dicuntur ejfe con^ 

ditiones ^ nulla propietates ; nam hic quidem 

verfamur nos in entibus fcientialibus ^ (^ re^ 

di^ pronunciamus ^ quod latus beptagoni fit 

ex non entibus > puta fcientialibus • qudinu^ 

enim fit impojfibilis ejus formalis defcriptio ^ 

neque enimfciri potefi d mente humana ^ cum 

fcientia pojfibilitatem pracedat ipfa defcri^ 

ptionls pojfibilitas \ neque d mente omnifcia 

aBu fimpUci neterno ^ quiafuanaturaexinfci-^ 

bilibus eft 3 c^ tamen bujus non entisfcien-^ 

tialisfunt aliquiff proprietates fcientiales^ tam^ 

qudm entia conditionalia i Si enim ejfet fe^ 

ptangulum defcriptum circulo ^ laterum ejui 

proportio ^ tales haberet offeBiones . Harc 

Kepplerus pugnantia inter ie loquens 5 nam 

quantum fe deceperit ^ cx defcriptioae • 

quam dabimus, heptagoni ^ cseterorumque 

polygonorum regularmm in circulo impa- 

rium laterum, facile dignofcetur • 

£t quod magis admiratione dignumeft^ 
dixit pauld ante : Itaque nullum umquam^ 
regulare feptangulum dquoquam conftruBum 

eft 
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tftfcknttj^ ^ wlente^ ^ ex propojito agtn^ 
te ; Sed benifortmtb conftrul poffht ^ ^ tamen 
ignorari necejfe eft^Jit ne conftruBum an non ? 
Poteft igitur per Kepplerum eonftrui for- 
tuito jfeptangulum , & tamen neGeflTe eft 
ignorari ^ ne dutti a mentft humana ^ fed 
etiam a .mente omnifcia aftu fimplici Jieter- 
no ^ fit ne conftruftum ^ ah non ? Et quis 
poteft GapetjC paradbxa tani abfurda ? 

Sed audiamus Clavium pr^^eftantiifimura^ 
Geometi*am S» I» , qui feiiiper ^ iit a(^ 
fblet moderate loquens ad calcerii lib^^^ 
element^ Euclid. hxc habet : Si igitur in^ 
venta fuerit arS ^ gua yhfcelia triangula 
conftruantur habentia angulos ad baft^n^ 
multiplicei eorum 5 qui ad ^ertiin funt 
angulorum ; quemadmodum EucUdes Ifofce" 
les fabricavit j babens titrumque angulum 
od bafim duplUm anguli ad verticem 5 fa- 
cUh in circuk defcribetentur figurd^ om- 
nium lateruni impariumi Et fi arcus eo- 
rum dividantur bifariam y infcriberentur 
quoque omnes figura parlum laterum poft 
quadratum \ atque adeb circumferenticL^ 
cujuslibet circuU in quotlibet (squales par^ 
tes geometrich divideretur , qu(C res fum-- 
warn Aftronomis afferet vtilitatem • Verditi^ 
h^ears adhuc ignota exiftit . Hon enint rec^ 

t^ 
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f^ eam Jihl vendkat Orontius T^imtm ift^ 
lihdh baSiends , ut ipfe ait^ dejiderato dc 
ahfoluta figurarum reBilimarum defcriptiO'- 
ne intra circulumi Cum ejus demonfiratio^ 
nes jalfic fint .5 ac fophifiic(C ^ ut gcometrici 
ofienfum efi d Petr^ Nonio Lufitano in libeh 
lo de ^rratis Orontii . Ita Clavius . 

Magnam igitur afferret Aftronomis uti- 
litatem invenire viam aliquam defcribendi 
in circulo quamlibet figuram laterum pa-^ 
rium^ & imparium a^quilateram ^ Sca^quian-' 
gulani; pro cujus inventione fiaud necefle 
eft, fequi methodum, qua Euclides defcripfit 
pentagonum ordinatum dependenter i tri« 
angulo Ifblcele habeipte utrumque angu- 
lorum ad bafin ^ duplum anguli ad ver-^ 
ticem ; quod , 8c Tolomeus in Almage- 
fto ex feftipne analogica femidiametri ^ il- 
lud idem ordinavit ; atque exinde cseteri 
Autores crediderunt pro polygonis impSrium 
laterum Ifbfcelia triangula inquiri oportere 
Jiabentia angiilos ad bafim multipHces eo- 
jpum 5 qui ad vertipes funt angulorum , Hoc 
enim nuUo modo eft neceflTarium^ dumnio-* 
d6 alia geometrica via id affequatur ^ quod 
mirabili facilitate 5 ac elegantia fuppedita-» 
fcit jani data methodus dividendi angulum 
planum injplures partes Impares inter fc 

«qua- 
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(cqualeSi qua diri&one habita, facilliina ell 
in circulo defcriptio heptagoni , nonagoni , 
aliorumque polygonorum laterum imparium, 
ficuti fecit Euclides in defcriptione penta- 
goni , ut infra ollendam . Interim incipia- 
mus k defcriptione trianguli a;quilateri .^- 
ut confutemus opinionem AuAoris britait-. 
nici, cui apertilSme demonllrabimus , tri- 
feAionem totius peripheria; circuli, pende- 
re i trifeftione anguli refti ; & deinde con- 
futabimus etiam Kepplerum , aliosq; putan- 
tes defcriptionem geometricam in circulo 
figurarum laterum imparium , elTe on^iq6 
impofibilem. Sit igitur,. 



V^O- 



PROBL. IV. PROPDS. IV. 

TRifedo intra clrculunu 
angulo redo , trifecare 
quoque totam anguli periphe* 
riam • 



#%Kr« 2M(tlKMfM'«M^ 



FXV. 




Slt Periplierla circuli trifecanda DAC» 
ducatur diameter A B. , & fupra femi- 
diametrum E B. ( Exp'. i ./. i . ] fiat triangu- 
lum xquilaterum £CB., deinde dividatur 
bifariam angulus G. refta CD.,& jungan* 
tur A C. A D. D E. Quia 
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Quia in triangulo zquilatero E C B. 
TPer 8*/.i.) onines anguli funt asquales; qui- 
fibet illoiruai conftat ex duabus tertiis par* 
tibus anguli recfli ^ & quoniam angulus C 
divifus eft bifariam; tam angulus BCD.j 
qudm^ECD. erit tertia pars anguli refti^ 
ergo 5 & angulus ECA. complens angulum 
in femicirculo reftum A C B. , erit pariter 
tertia pars anguli refti ; & idcirco divifus 
eft angulus r^Axxs A C B. , in tres partes 
vel angulos inter fe sequales ^ quod erat 
primo loco probandum • Demonftro nunc ex 
trifedione anguli refti pendere trifecflio- 
nem totius peripherije circuli . 

Quoniamjduo triangula CED. CEA. 
funt iTofcelia, & probatum eft tam angu- 
lum ECA. 5 quam angulum ECD. effe 
tertiam parteni anguli reifli^ cum habeant 
angulos ad bafes CD. CA. inter fe a^qsa- 
les (jBa?32./.i.)3 habent etiam^ & reli- 
quos ad centrum E. inter fe arquales . In 
triangulo B C F. angulus B. , ut trianguli 
afquilateri E B C. ^ continet ^ ur didum eft 
duas tertias partes anguli re<5li ^ angulus C, 
continet unam tertiam partem anguli refti 
dum igitur dicfti duo anguli fimt uni refto 
sequales [P<fr j^./.i.l , reliquus angulus F. 
trianguli BCF. eft.recflus. Refta CD. 

in- 
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figurB IHumiqf$im§ J 



FXV- 




intra triangulum aptata ^ quia dividitur k 
diametro AB. ad tngulos re<5los iEx^.l.^.) 
dividitur bifariam ^ & idcirc6 duo triangu^ 
la AFC. AFD.^quoniam habent latera^ 
FC. FD. a^qualia, latus FA. commune^ 
& angulos i di£iis lateribus contentos a^qua* 
les , hoc eft re«fkos [ Pfr 4. /• 1. ] ^ habent 
quoque ^ & bafes a^quales ; fed diifts bafes 
C A. HA. funt etiam bafes duorum Ifofce^- 
lium xquallutn laterum C£ A. D£A. , 
ergodidta duo libfcelia aequ^ntur , & anguli 
ad centrum E. (£x8./.i.) oppofitr acqua- 
libus bafibus CA. DA. funt interfe xquar 

I lesj 
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les 5 fed angulus C £ A* oftenfus eft ctiam 
ajqualis angulo C E D. j ergo omnes tres 
anguli C E A* C E D* D £ A. funt inter 
fe arquales ^ qui cum fint a4 centrum E, 
[ iVr 2^. /• 3» 1 infiftunt «qualibus arcubus ^ 
eft igitur peripheria dati circuU DAC, 
divifa in tres partes ^ vel arcus inter fis 
«quales , quod eft propofitum ; Et quia rtAx 
linese DC\ DA. AC* fubtendentes di- 
(5los arcus funt etiam squalesj [£a?2^./.j.] 
ficuti funt ^quales parjter anguli aq cir-» 
cumferemiam D, A. C. a dicflis lineis ef- 
fe<5li [ Pcr 20, A 3 /; 5 cum unusquifijue eo-> 
rum lit femilfis sequalium angulorum ad 
centrum E. > erit triangyluOT DAC, sequi- 
laterum, & sequiangulum 5 quod etiam vo-^ 
luimus . Fallitur igitur autor britannicus 
alferens non poflfe geometrice fecari tri-^ 
partito peripheriam circuli 5 & per confe-* 
quensj non poflfe in ipfo de/cribi triangu- 
lum a^quilaterum ; &; tam male fallitur ia 
dic^a fua affertione ^ ut fi verum eflfet , 
qupd ipfb aiti videlicet de bifeftione, & 
quintufeftione peripheri», non dari neque 
unam, neque alteramgeometricam, feque- 
retur; quod falfii eifet definitio diametri 
in ordineXVII. 5 qu^ talis eft s Diameur 
circuU c/i rcBa qu^dam Imca per centrum 

du-- 



^rifeBio Perifheria , 8^ 
dudfa ^ ^ ex utraque parte In circuU peri- 
pberiam tfrminata , qua circulum bifariam 
fecat , Similiter fi peripheria circuli non_»- 
poflfet geometrice quintufecari , fequeretur 
quod Euclides ad prop, 1 1 . 1. 4. non geo- 
metrice defcripfifTet in circulo Pentagonum 
regulare xqualium laterum . Videat igitur 
didlus Autor, quot in unaperiodo efl; com- 
prehenfus abfurda . 

Veniamus nunc ad Kepplerum , qui in- 
ter inicibilia pofuit de^riptionem in cir- 
culo cujufcumque figurx imparium laterum , 
& prafertim deicriptionem heptagoni , & 
videamus , an pro tali infcriptione necef- 
iarium fit fequi methodum ab Euclide da- 
tam in infcriptioneJ Pentagoni; videlicet 
trianguli Ifofcelis habentis angulos ad ba- 
fim multiplices eoruni , qui ad verticem 
funt angulorum. 
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POBU V. PROPOS. V. 

Dlvifb angulo rcdo itu 
quinque partes * vel an« 
gulos inter fe aequales» repe- 
rire latus Pentagoai circulo 
infcribendi . 



f^« Dteiau(tfi4 f 



F.XVi 




Flat angulus re^us BAF.j & iotemllo 
ad libitum centro A. ducatur circu- 
ius B H £. , & divifb angulo re^to in quin- 
que partes equales » ideft divifo arcu » cui 

an- 
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angulus redlus infiftit in quinque arcus 
aquales Bs. st. tu. uC. CF. regulis fii- 
pra datis ^ ducatur B C. fubtendens 4. ex 
di<5lis arcubus : dico re(5tani B C. tS^t latus 
Pentagoni circulo infcribendi . 

Quia quadrans B A F t. diviflis cft in^ 
quinque arcus squaieS) (i ijfdem regulis 
geometricis divjderentur reliqui tres qua- 
drantes pariter in arcus «quales^ videlicet 
unufquifque eorum in quinque arcus inter 
fe «quales ; quorum quatuor eflent quinta 
pars totius circumferentix 5 & per confe- 
quens quinque reftar linex fubtendentes ^ 
unaqusque earum didlos quatuor arcus ; ef^ 
fent latera Pentagoni circulo infcripti.Er- 
go fi intervallo re<5he B C. abfcindatur to- 
ta circuli peripheria ^ & punfta abfcif^ 
fionis jungantur reAis lineis ^ di<5lx re<5las 
linesc funt latera pentagoni circulo infcri- 
pti , ouod eft propofitum . Non t^ igitur 
neceffe ) fequi viam^ quani tenuit Euclides^ 
pro infcriptione figurarum imparium late- 
rum intra circulum , ut de fe patet . 

Si autem vis tenereL regulam ab Eucli- 
de inventam : i centro A* duc rei5la-m AG., 
quae dividat bifariam rcftam B C. , & pro- 
trahe G A. ufque ad aliquod pun<5lum D. 
circumferenti» ^ & junge D B. D C. A C. 

I 5 De- 
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Denique divide angulum D C B. bifariani 
refta C H. , & fimiliter bifariani divide an- 
gulum DBC. rec^ta BE., &jungeCE* 
D E. D H. H B. dico figuram B H D E C. 
effe pentagonum regulare circulo infcri- 
ptum. 

Quia triangulum B A C# ad ccntrum 
circuli conftat ex quator partibus anguli 
redli divifi in quinque partes sequales ^ con- 
tinet gradus 72* ^Sc per confequens [^P^r 20. 
/.^•[| angulus D. ad circumferentiam ^ qni 
eft ejus dimidium ^ continet gradus ^6. 
Latus B C. intra circulum', quoniam di- 
vifum eft bifariam a diametro Dt. ad 
punftum G. ^ tP^f^i^^^S*] divifum eft ad 
anguios re<5los ; ideoque duo triangula.^ 
DGB. DGC. quia habent latera GB. 
GC. «qualia^ latus G D. commune.. & 
dngulos a di^is lateribus contentos sequa- 
les, ideft te6ios. (Ex^J.i.)^ habent etiam 
& bafes D B. D C. inter ie «quales ; Ideo- 
que triangulum B D C. eft Ifofceles [^Per 5- 
/.!.] habens angulos ad bafin BC sequa- 
les. Oftenrum eft angulum D. ad circum- 
ferentiam efte graduum ^6.^Sc quia omne 
triangulum habet angulos duobus reftis 
.sequales^ [£;cg2./.i.] erit quilibet angulus 
ad bafin B C. graduum 72. 5 ideft duplus an- 

suli 
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guli ad verticem D. Anguli ad bafin B C. 
divifi funt bifariain reftis lineis C H. B E.^ 
ergo quilibet eoruni eft graduura 36. hoc 
cft sequalis angUlo D. ad circumferentiam ^ 
(^6, sequales anguli ad circuniferentiam 
(JV^adJ.j.] infiftunt ^qualibus arcubus^ 
efgo & re(5l« line^ illos fubtendentes 
{Ex2%^l.^,) funt inter fe kquales, qu^aE: 
cuni fint latera figura? B H D E C circulo 
infcriptse 5 erit dicfla figura Pentagonum rc- 
gulare^ haberis tam aequalia latera^ quam 
angulos «quales ^ quod volebamus . Et hie 
advertendum eft ^ quod mn eft neceffarium 
conftltuere priiis triangulum Ifbfceles ex- 
tra circulum, quod habeat utrumque eo- 
rum^ qui ad bafimfunt angulorum ^ du- 
plum reliqui^ ut docuit Euclides prop. ii. 
lib. 4. ^ ad. boc ut polfit circulo infcribi 
Pentagonum ^quilaterum^ & ^quiangulum; 
nam faciliore via hoc fit) diviifb prius an- 
gulo re<n:o in quinque partes^ vel angulos 
inter (e sequales ; ficuti fa(5lum eft in hac 
demonftratione • 
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PROPOS- VI. 



Dlvifb angulo redo in^ 
feptem partes sequales» 
reperire latus heptagoni cir^ 
cmo infcribendi. 



TifHf» DeiimafeftiUM . 



f.yyn 




Fla.t aogulus re&XLi B A F. , & capto in- 
tervallo ad libitum 9 centro A. duca^ 
tur circulus fiH£., Sc divifb angulo re- 
&.0 B A F. in feptem sequales angulos, me- 
thodo (uperius data ^ erit dividis etiam ar- 

cus 
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cus B C F. in feptem arcus inter fe xquales; 
Ideoque reda BC< fubtendens quatuor 
diddrutn arcuuni erit latus heptagoni.; 
Nam ii divideretur quilibet quadrans in fe- 
ptem aequales angulos , divideretur circum- 
ferentia quoque in totidem xquales arcus^ 
idefl in arcus 28., & propterea redla iub~ 
tendens quatuor di<5lorum arcuum efl latus 
heptagoni , nam -f-, 5 & feptima pars dic- 
torum arcuum, ilint idem; & idcirco re- 
€ta, fubtendens quatuor ex di(5lis arcubus 
eft unum ex feptem lateribus conftituentibus 
polygonum in circulo defcriptum; Si igi- 
tur intervallo BC. abfcindatur tota peri- 
pheria circuli , rccabitur In Tcptem arcus 
inter fe squales , & per confequens re^« 
line* ipfbs flibtendentes ) erunt feptem la'- 
tera polygoni iri circulo defcripti , ideft 
feptem heptagoni latera, quod eft |>ropo- 
fitum. 

Si autem in defcriptione heptagoni vis 
tenere viam ) quam tenuit Euclides in de- 
fcriptione Pentagoni , debes conftituere tri- 
angulum Ifbfceles , cujus quilibet angulus 
ad baHn fit triplus reliqui ^ quod . ita fit . 

Poftquam divifus eft arcus quadrantis 
ABCF in reptem arcus sequales regulis 
jam datis , jungatur AC* 9 & i centro A. 

du- 
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^iifff» Dtcims/gftimi$ • 



p.xvi/ 




K 
V 



ducatur re^a A n.$ ^ux dividat bifat-lam BC, 
8c ex parte oppdfita protrahatur u(que ad 
aliquod pun<5lum D^ peripherix , Sc jungan- 
tur DC. DB. j deindci intervallo ad libi- 
tum 5 ut Da^ j centro D. ducatur arcus ab., 
& eodem retento intervallo > centris C B. 
ducantur arcui ro. xo. , & capto interval- 
loarcus ab^^abfcindantursquales arcus ro. 
X o. , & ab angulis C B* per pun(5lum o. 
ducantur te^x C H. B £« , & t^m angu> 
lus HCB. ) quim angulus £BC. divida- 
tur bifariam re<flis CI. BK., & jungantur 
CK. KE. ED. DH. HI. I B. . Dico , quod 

tri- 
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triangulum DBC« ijt Ifofceles habens an^ 
gulos ad bafin ^quales , & quemlibet il^ 
lorum tripJum reliquij quodq; polygonum 
circulo infcriptum fit heptagonum a^qui-- 
laterum ^ & xquiangulum 5 quod ita^ 
oftendo . 

Quia diameter Dn- dividit ex conftr. 
bifariaiti reftam B C- intra circulum ad pun- 
<5i:um G. , ( Per^.L^.) dividit ad angulos re- 
6I0S5& idcirco in triangulis D G C* DGB.^ 
duo latera GC. GB* funt a^qualia 5 latus 
DG. commune^ & anguli a diftis lateribus 
contenti sequales ^ hoc eft re<H:i ^ ergo 
(Prr^./. I.) & ba/es DC. DB. funt ^qua- 
les, & trian^ulumBDC.eft Ifofireles • An- 
gulus ad centrum BAC. ^ quia infiftit qua- 
tuor ex feptem xqualibus arcubus^ quibus 
omnibus infiftit angulus Te6i\is > eft gra-' 
duum 51*7 ergo (^Ex ao./.g.J angulus B D C. 
ad circumferentiam dimidium ejus ^ erit 
graduum 2S*r y ^^^ triangulum BDC. eft 
Ifbfceles 5 ef it igitur, (Pi?r j2./.i'.] quilibet 
angulus ad bafin B C. graduum 77.-^ hoc 
cft triplus anguli BDC. -> nam numerus 
25. j ter fumptus efficit numerum 77. \ 
Anguli DCH. DBB. funt ex conftruftio- 
ne sequales angulo BDC.5 & anguli CBE» 
B C H. divifi funt bifariam . Ergo quilibet 

an- 
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angulus ad bann fi 0« divlfus efl in tres 
partes ^ vel angulos inter fe squales • Dum 
igitur omnes anguli ad circuniferentiam 
font inter fe a^quales ( Ex 26# /.3.) , in- 
fiftunt acqualibus arcubus , & confequen- 
ter [ Pfr 29. /. ?• ] reAx iinea^ fiibtendentes 
diflos arcus ^ /unt etiam sqoales inter fe , 
quse cum fint latera conflituentia polygcn 
num circulo infcriptum^ & fint liumero 
feptem ^ erit diftus polygonus heptagonum 
aquiiaterum 9 fed anguli ejufHem hepta- 
goni KED* EDH. 5 Sc reiiqui funt 
etiam «quaies ^ f P^^ ^7* /• ?• 3 cum 
quilibet eorum itiliflat quinque ex diftis 
arcubus aqualibus. Eft igitur diftum he- 
ptagonum circulo infcriptum «quilate- 
rum , & xquiangulum ^ quod efl: propofi- 
tum # 

Eodem modo reperietur pro nonagdno 
triangulutn Ifbfcieles 5 quod habeat quem- 
libet angulum ad bafim quadruplum reli- 
qui 5 & idem eft pro aliis polygonis inipa- 
rium laterum ; pro quibus non funt divifi 
anguli recfli j neque in novem ^ undecim , 
aut plures partes ; nam ex pr^niifni divi- 
fione pro pentagono» & heptagono^ po- 
teft unufquifque «c fe dividere iifdem re- 
gulis quemcumque angulum in quot volue-* 

rit 
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rit partes. £cce (juanta fit &cilitate, 
quod pro Kepplero ignoratur etiami raen- 
te a<?tu omnifcia : fed ut magis convinca- 
mus illiusfalfiflimani opinionem. Sit . 
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PROBLEMAVir. 

DAta quacumque xc&9, 
linea terminata, illam^ 
conftituere latus Heptagoni . 



tifiH» Pttmatasv»' 



r.v^vfii 




Flat circulus DKL. 5 & ducatur dia- 
mater BD. , & chorda DG. latus 
heptagoni, & BC. fit data refta linea 
terminata , qujc vertenda fit in latus hep- 
tagoni. Capiatur intervallum BC. , & 
centro D. abfcindatur xqualis D£. ; at- 

quc 
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que a cenirb F» ad pun<5i:um G. ducatur fc- 
midiametejr F G. 5 & d punfto £• ducatur 
EAf paralella GF, , atque intervallo 
AD. ducaturcirculus DIH. 9 dico DE. 
efle la^us heptagoni di<ilo circulo infcri-- 
bendi. 

Quia in triangulis D A E. D F G. ba* 
fes AE. FB. funt ex conftrucf^ione paralel- 
1« ^ erit ( P^r 4. A 6. J^ ut D F. ad F G. , 
ita DA. ad AE, , fed circulus DK L» du- 
&MS intervallo FD. tranfit per puncftum 
G. 5 ergo circulus D I H. duAus interval- 
lo AD. tranfire debet per pun<ftum E. 
Angulus DAE- externus ( Ex 28. /. i. ) 
a^qualis eft internoj & oppofito angulo 
DFG. 5 &; quia difti anguli funt ad centra 
circulorum incTqualium , infiftunt arcubus 
inter fe (imilibus j 8c idcirco erit ^ ut ar- 
cus DG, ad totam peripheriam circuli 
DKL. 5 itaarcus DE. ad totam circum- 
ferentiam circuli DIH. , nam qualium 
partium eft arcus DGt ad totam {uam pe- 
ripberjam 5 taliuni eft etiam arcus DE ad 
fuam circumferentiam t Arcus D G. eft 
feptima pars fuse circumferentia? , erit quo- 
qiie feptima pars (\xx petipheria: arcus 
D E. 5 & per confeqUens ficut latus D G. 
cft heptagoni circulo DKL. infcribendi ^ 

ita 
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ita pariter latus D£. erit latus heptago^ 
oi circulo D I H. iafcribendi , quod volui-* 
nius. Ethsc dixiiTe fuf&ciat de trifedlione^ 
qilintufeiftione ^ carterifque divifionibus geo- 
m^tricis anguli plani in partes impareS) & 
inter fe arquales. 

AfTeram nunc in medium quid me mov&* 
rit ad invefligandum veram, ac geometri- 
cam anguli trife^ionem, ca:terafque ejuf^ 
dero divifiones ^ ficuti flipra promifi . Oflen- 
dam igitur ^ aliquos angulos planos de ia- 
fto geometrice trifecari; deinde oflen- 
dam pariter ad eorum normam etiam alioS) 
imo omnes trifecari pofTe; non autem 
contendo ^ an demonflrationes fa<5te pro an-* 
gulis trifeillis ad normam aliorum geome- 
tricc trifeftorum , fint ^ & ipfk , vel non 
fint totaliter geometricfiej fed do illas ta- 
les 9 quales funt , ut fludiofi exerceant cir- 
ca illas eorum ingenium , & novas , atque 
meliores excogitent demonflrationes • Geo- 
metricas totaliter demoflrationes ^ jam in 
prsemiffis anguli trife(5lionibus iodubitanter 
hiibemus • 



PRO- 



Anguli^rifeHio lll. \ox 
\ PROBLEMA, 

Dlvifo primum tri^riam 
aogulo acuco ; ad ipfius 
normam dividere quoq; om* 
nes alios acutos angulos ^ 

SUpra re(5lam I D. ducatur perpendicu-^ 
laris A I. 5 & capto intervallo ad libi- 
tum 5 ut I A. centro I. ducatur arcus APB. ^ 
& eodem retento intervalloj centro A. 
abfcindatur arcus A P. ^ & a punfto A. per 
punftum P. ducatur refta AC. Denique 
capiatur intervallum AB. ^ & abfcindatur 
arqualis fi D. & jungantur A D. A B. I P. 

DicO) quod in di(5ta figura habemu$ 
trife<5lum angulum reclum I. angulum fe- 
mireftum lAfi. ^ & angulum viginti duo- 
rum graduum cum dimidio BAD. ^ Scpr^- 
ter iltos multi alii geometrice dividi pof- 
funt ; & eft id 5 quod a principio dixi ; vi- 
delicet fi dividitur angulus recflusj & alir- 
quis angulus acutus circino, & re^ula^ 
cur non omnes geometrice dividi poilunt ? 
& ex hoc ipfb manifefte dignofcebatur , 
falfam cffe alfertionem inipoflibilitatis trife- 

K aio- 
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ftionis anguli plani circino, & rcgula» 
Oftendo nunc diftos tres angulos trifariam 
fecari • 

^ Quia triangulum lAP. eft jequilate- 
rum ex conftr. (Per ^2.1. i»^) angulus AIP* 
conftat duabus tertiis partibus anguli re- 
fti, ideft gradibus 60,5 ficuti^ &; catteri 
anguli ejufdem trianguli j (ed angulus^ re- 
6lus A I B. eft graduum ^Qt , ergo angulus 
BIP. eft graduum JOi Si igitur angulus 
AIP. graduum 6Q9 divid^tur bifariam^ 
crit quilibet e^^ tribus angulis graduiim 50., 
ideoque inter fe ^quales , & cum omnes di^ 
fti tres angiili dividant totum angulum 
re<5lum I, , Erit ipfe divifus trifariam ^ quod 
eft propofitumf 

Similiter quoniam triangulum lAC, 
habet angulum I, recflujii , an^ulum A- gra- 
duum 60.5 habet^ &; reliquuni C,(jG^ ^2.1.1.) 
graduum go. , dividit ergo angulus ICA. 
etiam trif^riam angulum recfhim I, , Angulus 
femirecflus IBA? graduum 45, externus 
triangulo A B C. ^ eft «qualis duobus an- 
gulis internis , & oppofiti? C, , & C A B. 
ex eadem j2tl. i, ^ dum io[itur angulus C* 
oftenfus eft gr^duum go.^erit CAB, gra- 
duum li.jhoc eft tertia pars anguli {emi- 
recfli I A B. > dividit igitur angulus C A B. 

trl- 
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trifariam feniiretflum angulum lAB^^quod 
erat (ecundo loco probandum . 

Demonftro nunc ^ etiam angulum BAD. 
trifariam fecari ab angulo CAD. ^ quia^ 
triangulum ABD. eft per conftrucflionem 
Ifofcelesj (Exs*l^ !•] habet angulos ad 
bafiti AD. inter fe sequales ; fed angu- 
lus femireftus graduum 45. iBAo ut exter- 
nusj Per 2 2.1. i. sequalis eft duobus internis ^ 
& oppontis angulis D.^ & DAB. ^ crgo 
quilibet eorum eft graduum 22. cum dimi- 
dio; fed etiam angulus jo. graduum BCA. 
ut externus, a:qualis eft duobus angulis in- 
ternisj & oppofitis D. 5 & DAC. 5 dum 
igitur angulus D. oftenfus eft graduum 22. 
cum dimidioj erit .angulus DAC. gra- 
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duum 7. cum dimidio , ideft tiert la pars tcr 
tius anguli DAB: Divifb igitur bifariam 
anguio B A C 3 erit totus angulus B A D. 
divifus in tres partes, vel anguios inter 
fe xquales j quod erat ultimo loco proban^ 
dum. 

Cum dcmonftratum fitj angulum rec-» 
tum^ & aliquos angulos acutos ( quorum 
plures trifecari poflunt ) dividi in tres par-» 
tes a^quales i demonftrandum eft^ quomodo 
ad normam anguli acuti trifedli, dividun-» 
tur etiam cxtovi anguli acuti a principio 
dati • 

Sit datus angulus acutus trifccand^s ^ 
angulus FAH^j producantur latera AF% 
A H. indefinitc , & capto intervallo Uteris 

AB- 
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AB.; vel BD. anguli trifedi BAD. 3 ab- 
fcindatur jequalis AF. , & eodcm retento 
intervallo , centro F. fecetur re*5la AH. ad 
aliqubd pun<5him H. , & jungatur FH. De- 
nique capiatur inlervallum BC. , & abfcin- 
datur aequalis F G. , & ab • angulo A. ad 
pun(flum G. ducatur rciTta \ G. 

Quia in duobus triangulis ABD. AFH« 

ex conftr. Ifo{celiiS)& in proportione «quali- 
tatis laterum inter fe ; eft , ut iaius A B. 
ad latus BD. , ita latus AF. ad latus FH. ^ 
& eft etiani , ut angulus B A D. ad angu- 
lum D.9 ita angulus FAH. ad angulum H. 
( nam tani anguli B A D. , & D* funt in- 
ter fe xquales, qu^m anguli FAH. , & H.) 
ergo ex paritate rationis, quia fimiliter 
ex conftr. , ut eft latus A B. ad latus B C. 
ita latus AF. ad latus ¥<i.^ erit quoque, 
ut angulus C. ad angulum BAC, ita an- 
gulus- G. ad angulum FAG. , & eadem 
rationis paritate, quia eft ctiam ex conftr. 
ttt latus BD. ad latus DC. , italatus FH. 
ad latus HG. , erit etiam , ut angulus BAD. 
ad ariguluni CAD. , ita angulus FAH. ad 
anguium GAH. , fed arigulus BAD. often- 
fus eft triplus anguH CAD. ,ergo, & an- 
gulus FAH. triplus eft anguli GAH. , di- 
vi/b igitur bifariara angulo FAC. 5 erit 
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totus angulus t^AH. fcvflus in tres partes 
jequales 5 quod voluimus . 

Animadvertendum tamen eft ^ quod 
angulus^ qui dividi debet in tres partes 
^quales 5 debet efle aut ^qualis 5 aut mi- 
nor tertia par-te anguli ,re<5li ; Et ii angu- 
Iqs datus eft major didta tertia parte an- 
guli redi j^dividatur toties bifariam^ dbnec 
una ex dicflis partibus ^equalis fit 5 vel mi- 
nor dida tertia partc anguli re<5li ; nam ex 
/di(5la trifedione 5 trifecabitur quoque to- 
tus angulus datus 9 uti patet . Non eft au- 
tem neceffe ^ ut triangula habeant omnia-> 
quatuor latera inter fe ^equaliajfed iufficit 
foluni, ut fint Ifofceliaj & habeant late- 
ra fubtendentia tam apgulum divifum ^ 
quam dividenduni eadem proportione di- 
yifa. 

Si vis dividere tfipartito.anguIumFAG.j 
fumma fit facilitatt^. Capiatur intervallum 
F H. 5 & centro F. ducatur arcus H E. ^ & 
protrahatur A G. ufque ad . aliquod pun- 
dumE. di<5li arcus^ Jungaturque FE. ,de- 
nique intervallo FG. ducatur arcus GK-^ 
& d puncfta K. interfecationis ad angulum 
A* ducatur recSa KA. , dicoj quod ficuti 
recfla GA. dividit trifariam angulum HAF., 
jta ad illius normam 3 re<5la KA. dividit 

tri- 
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trifariani totum angulum E A F. rationes 
funt eicdem , qujc allats funt pro divifio- 
ne anguli FAH. 

Hac methodo divjdi poteft quicumque 
angulus -acutus irqualis , vel' minor tertia 
parte anguli reifli in quot partes impares, 
& inter fc squales unufquifque voluerit . 
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In quot partes iinpares , 

ET INTER SE iEQUALES 

Vnufqulfque voluerit. 

Slpercupias dividere acutum angulum 
G A I. in quinque partes arquales 5 ca- 
pto ad libitum intervallo A T. duc arcum 
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TS. 5 atque intervallo ad libitum divid*- 
tur (ucceflive di^us arcus in quinque par- 

tes 
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tes sequales Ta* ae*^ & reliquaSj ita ta- 
meh , ut did£ quinque partes fint intra.> 
angulum arqualem^ Vel minoreni tertia par- 
te anguli re<5ti , prout diftum eft • Deind^ 
i pundo A* per punftum u. ducatur inde- 
finite re^a A C. ; & iniervallo ad libitum 
AB. ^ centro B. fecetur AC ad aliquod 
punftum C. 5 & jungatur B O j atque ab 
angulo A. per puncflum E. ducatur redta^j 
A D. 9 erit angulus CAD. ex conftr. qnin- 
ta pars totiu^ anguli BAC. 

In dato angulo acuto GAI* protra- 
hantur ejus latera indefinite ) & capto in-* 
tervallo AB. , centro A abfcindatur aequa-» 
lis AG. ^i & eodem retento intervallo , 
centro G. fecetur redla AI. ad aliquo^ 
puniftum 1. 5 & jungatur G I. Deind^ capto 
intervallo BD. abfcindaiur sequalis GH.y 
& jungatur HA. ^ dico angulum G AI. di- 
vifum effe in quinque partes aquales ad 
normam anguli B A C. , nam ficuti re(5^a 
DA. in angulo BAC aufert quintam totius 
«nguli partem; ita in angulo GAI.^ re(5ta 
H A. demit pariter quintam totius anguli 
partem « 

Argumenta funt omnin6 eadem, qu^ 
facfta funt pro acuti anguli trifedione ; 
ideoque non funt inutiliter repctcnda . 

Di- 
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Divifio autem anguli acuti in feptem^ 
Dovem ^ undecim ^ creterafque partes im- 
pareS) & inter fe ^quales^ fit eodem mo- 
do ad forniam prius divifi anguli acuti^ in 
quinque parteS ^ Vel angulos inter fe a:qua- 
les . Et hiec pro impoffibili alferta ab ali- 
quibus trifedione 5 quintufeiflione &c. an- 
guli plani circino^ & regula dida fiiffi* 
ciant &c. . 

Una eft difficultas , quani alicui videri 
poflfet pati hanc ultimam divifionem angu- 
li acuti in tres ^ quinque ^ vel plures par- 
tes inter fe ^quales j quam divifio- 
nem non attuli ( ut iterum aio ) tamquam 
omni certitudine demonflratam 9 fed fo- 
liim 5 ut anfam aliis pra^berem inveftigandi 
Qovas demonftrationes ad publicam utilita- 
tem^ cum alias mihi abundet fufficiant de- 
monftrationes jam fuperius allata^ pro tri- 
feftione^ quintufec^ione^ carterifque divifio- 
nibus anguli plani ^ quas geometricas effe ^ 
nemo eft ^ qui in dubium revocare polfit . 

Difficultas igitur efie poteft ifta , vide- 
licetj quod licet in lateribus triangulorum 
fervetur proportio sequalitatis ; dum trian- 
gula debent cffe Ifbfcelia ^ five habeant 
pmnia quatuor latera inter fe sequalia^ uti 
fadum eft in divifionc jara fada ; five duo 

tan- 



Multifkx AnguU divifio . II} 

tantuni , & latera fubtendentia angulum 
dividendum fint proportionaliter divifa per 
pr. 10. I. d. 3 nihilbminus fi angulus tri{e- 
candus fit major tertia parte anguli refti ^ 
ideft fuperet go. gradus ^ licet fiant ea- 
dem argumenta^ attamen angulus non tri. 
fecatur ; ex cjuo apparet , quod talis divi- 
fio anguli 'non fit geometrica , dum eft in- 
certa ^ & per confequens falfa . Sed hsec 
illatio , qus fit ab angulo excedente ter- 
tiam partem anguli it€C\ ad incertitudinem 
& falfitatem 'demonftrationis i eft omnino 
extranea^ & impertinens ad divifionem an- 
guli ) de qua agitur • Nam potius inferri 
debet ^ quod duae: illflc qualitates requirun- 
tur^-ut fit geometrica^& certa; videlicet^ 
ut lateira fint inter fe proportionalia pro- 
portione a:qualitatis ^ & angulus non ex- 
cedat tertiam partem anguli re<fli . Cur 
autem hoc eveniat fblum in di^is angulis , 
& triangulis Ifofceliis habentibus latera 
/iibtendentia angulos dividendos propor- 
tionaliter divifa ? nihil aliud dici poteft^ 
nifi hoc effe quid peculiare^ & proprium 
talium laterum^ & angulorum^ ut docet 
experientia ; neque eft quid novum ^ ut 
non de omnibug rormalis ratioreddi polfiti 
dum fblius Dei eft onmia fcire . 

Mul- 
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Mult« funt quarftiones 9 qui licet lott- 
go tehipore volutata: ^ nihilominus adhuc 
mcertc^ remanent^ pridfertim illa de quan- 
titate continua , an conftet ex partibus 5 
vel ex puniflis ? an ex paFtibus finitis ^ vel 
ififinitis ? &c. • Et quod niirum , eft onincs 
niathematici fupponut ^ ut quid certum ^ 
qubd quantitas continua • componatur ex 
^uncflljs indivifibilibus 5 prout nianifefte ap- 
paret cx definitionc punfti5& line^e reftar^ 
& licet id non intelligant neque de punc- 
tiS) ncque dc lineis exiftentibus in m^te- 
ria quantitativa 5 (ed folum de pun<5lis men- 
te conceptis ^ qua: nullam patiuntuf divi- 
fionem; ficuti eft numerus unus^aut In- 
ftans ; nihilominus etiam punfta , ita fb- 
lum mente concepta debent per ipfbs coni- 
ponerc quantitatem continuam intelleftua- 
lem, divifioni fubjecftam 5 & dividcndam 
per intelle<5lum ; ficuti materialis quan- 
titas dividitur in partes materiales . Ifta 
igitur quantitas continua^ ex pun<flis com- 
pofitajlicet per intelleftum concepta ^ re-^ 
pugnat principiis ejufdem geometriac etiani 
pcr intcllefftum conceptsc ^ ut mox often- 
dam demonftratione inelu<5labili geometri- 
ca . Peto nunc cur in fcientia tam vera , & 
tam certa admittunt Mathematici id ^ 

quod 
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quod ipfius geometri^ principiis convinci- 
tqr dX^ falfuni ? Quod falfuni fit quantita- 
tem continuam conftare ex pun(5lis indivi- 
fibilibus 5 ita niathefeos principiis demonftro* 
Fiat quadratum AC^ & ducatur dia- 
nieter BD* , ponamus, quodlibet ktusqua- 
drati conftare ex mille pundlis , vel pluri- 
busj aut minoribus 5 nihil intereft; Deinde 
a latere AD. ad latus BC. duco re^flaiii ei. 
prope latus AB. ^ & fic fucceflfive a quoli- 
bet punfto lateris AD. ad quodlibet pun- 
cftum correfpondens lateris BC- duco li-^ 
neas , donee compleam totam fuperficieni 
ABCD. ? certum eft, quod A\6tx mille re- 
(5las linese tranfeunt per diametrum BD, fi- 
ve quadratum concipiatur folo intelleftu ^ 
fiye fit in materia quanta , prout in fiibje- 
cfla figura, & quoniam conflant ex puniftis 
non habentibus partem ullam, neceffario 
dicflfle mille line^e du(5l2e tangunt diametrum^ 
aut in unoj aut in duobus pundis ; & quia 
tangunt totam diametrum, fi tangunt il- 
lam in uno folo pun<5lo , conftabit etiamilla 
• niille punftis 5 ideoque erit ^qualis cuilibet 
lateri quadrati , & per confequens diame- 
ter, & latus quadrati erunt lineae longi- 
tudine commenfurabiles , quod eft contra 
ultimam prop, /• lo. Euclidis t Si aurehi 
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tanguntdiaciietrum in duobus puniflis, erit 
diameter diipla lateris fui quadrati ^ quod 
pariter eft contra diftam propofitionem 1 17^ 
Euclidis /. 10.5 & etiam contra pr. 20. 
/.1.9 quoniam duo latera trianguli fiAD. 
non eflent tertio latere majora ; S^d. 
fi quantitas continua conftaret ex puncSlis, 
fequeretur hoc intolerabile abfurdum , 
quod diameter effet dupla , & fubdupla fi- 
mul fui ipfius ^ ad cujus rei evidentiam in^ 
eodem quadrato ducantur recftse linese ex 
transverfb ^ hoc eft d latere D A* ad latus 
DC.5 ut eft refta mo, ^ & ita ducantur 
donec compleatur tota fuperficies quadrati. 
Reftselinea: ita ducHi^ funt bis mille^ut eft 
manifeftum , ergo tarigunt diametrum in bis 
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mille pundlis , & in niille tantum pun^is 
tangunt illam refta? linefle duftse a latere 
A D. ad latus B C 5 ficuti di(5lum eft ; ergo 
diameter B D. eft dupla 5 & fubdupla fimul 
fui ipfius, quod effe nullo modo poteftj & 
per confequcns neque t^^ poteft^ quod 
quantitas gContinua , etiam Ibla mente con- 
cepta^ conftet ex pundlis indivifibilibus , 
ut Mathematici volunt; fed cur hoc ipii 
admittant 5 vix ulla ratio reddi poteft ? 

Unde autem oriatur tani notabilis dif^ 
ferentia in diametlro quadrati BD.^ut mo- 
do tangatur in bis mille pun^is^ modo in 
mille a lineis efJicientibus e^mdem quadrati 
fiiperficiem ; vera ratip eft j quod per li- 
neas duftas in direftum a latere AD. ad 
latus BC. ^ diamcter fecatur ad angulos 
acutos ; 8c per lineas du^as ex transverfb 
a latere DA. ad latus DC. 5 fecatur ad 
angulos reAos; dum igitur angulus acutus 
occupat majorem quantitatem illa) quam 
occupat angulus recflius ^ non poteft quan- 
titas continua conftare ex punftis , fed ne* 
ceflario conftat ex partibus; nam fi angu- 
lus re<f^us fit minori quantitate ^ qua fit 
angulus acutus^ neceffe eft^ ut angulus 
acutus Qccupet majorem ipfius quantitatiis 
partemj Ide6que quantitas conftat expar- 
tibus • At 
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At ex hoc 5 quod quafltitas continua con* 
ftet ex partibus , oritur alia quxftio • Utrum 
<;onftet ex partibus finitis ^ vel infinitis j 
& hujus occafione iterum contra eos , qui 
judicant impolfibilem anguli trifedibnem , 
& ca^tera hujus libelli problemata , often- 
dam quam verum fit illud Archimedis ef- 
fatum : ^lupd multa in geometria ^ifa funt 
impoJjSbilia ^ qu^ pojlea fuam capiunt per^ 
fediionem . Nam cui qua^fb rion videbitur 
impoflibile i quod data re<Sla linea ad al- 
teram perpendiculari aliqualiter diftante 
i reda ei fuppofita^ pomt didta perpen- 
dicularis femper in infinitum augeri ver- 
sus recflam lineam illi fuppofitam abfque 
eo 5 quod fiippofitam lineam umquam con- 
tingat 5 licet audla innumerabilibus parti- 
bus \ hoc enim quis fana: mentis primo in- 
tuitu credere poterit ^ & non judicaverit 
id eife omnino impoflibile; Et nihilominus 
geometricc demonftratur hocita efle* 

Ducatur refta AB. ^ & fuper ipfam 
ducatur perpendicularis CI. ^ qua? fuoex- 
tremo J. diftet a fuppofita refta AB, , & 
a pun<5lo Q perpendicularis CI. > du- 
catur CS. paralella AB.^ quac fit ex- 
tcnfionis infinitaj \ deinde a punfto A. 
per pun(ftum L cxtremian C L ^ duca- 
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catur re<5la AD^; &abeodempun<5loA.ad 
punftum E. ducatur refta A E. ^ & protraha- 
tur perpendicularis CL ufque ad aliquod pun- 
ftum m. recflse A E. 5 & (ic erit aufta perpen- 
dicularis CI. tota quantitate intercepta d 
triangulo DAE^ ideft totaparte Im. Ite- 
rum a puncfto A. ad puncflum F. ducatur re<5la 
AF. y & protrahatur perpendicularis CI. ufq; 
ad recitam AF. , erit iterum aufta tota longi-' 
tudine m x. ^ & ita fi (emper a pun<5lo A. nd 
paralellam CS. infinit^ extenfionis ducantur 
Tc6tx lincx in infinitum 5 cum nulla ex di<5lis 
lineis du(5lis a pun<5lo A. adparalellam CS. 
congruere poflit cum re<fla AB.^ fed debeat 
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tteceflTario ciim ipfa angulum conftituere ; 

r nam re(5la linea incidens in paralellas effi- 

cit angulos alternos inter fe sequales ex pn^^. 

. L i.) fequitur 5 quod licet innumerabilcs du- 

cantur linex in didlas paralellas^ dum femper 

efficiant5& relinquant angulum^femper quo- 

que perpendicularis CI. augeri pofTjt in infi- 

nitum toto fpatio angulorum; fed anguli mul- 

tiplicari pofTunt in infihitum 5 ergo , & per- 

pendicularis CI. augeri etiam poteft in infini- 

tum 5 abfque eo, quod umquam contingat rc- 

iflam lineam illi fuppofitam, quod cft propo- 

fitum, Videi^iturquomodoilla, qua^primo 

afpecflu impoffibilia videntur , talia non funt . 

Ex hac demonftratione evidenter appa- 

ret ) quantitatem continuam conftare ex par- 

tibus proportionalibus divifibilibus in infini- 

tum ; nam fi perpendicularis CI. produ6la fit 

ufque ad re(^am A B. illi fuppofitam 5 & inci- 

pias illam dividere a pun^flo L, aut i quocum- 

que aliopunfto aliqualiter diftante ire6t^ 

AB. ^numquamillam totam dividere poteris^ 

quantumvis ininfinitum multiplices divifio- 

nes, ut-patet ex demonftratione jam fa<5la . 

Si igitur a quantitate continua detrahi 
pofTunt in infinitum partes proportionales 5 
arquumeft querercjan ipfa conftet ex partibus 
infinitis ? cum ab ea poftquam millies dcm- 
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ptum eftj femperin infinitum ulteriusdemi 
pofllt^ ideoque videtur, ut conftare debeat 
partibus infinitis^ nam fi infinitis partibus non 
conftaret 5 neque ininfinitum ab ipfa detrahi 
poflent tales partes ; circumfcriberetur ejus 
extenfio dej:erminato nuniero partiumj quo 
completo , non eflet amplius divifibilis5& id- 
circo neque eflfet divifibilis in infinitum . Nec 
ullius ponderis eft refponfio^ quam aliqui 
dant^ diftinguendopartes a^quales a partibus 
proportionalibus 5 &ut eflfugiant extenfioneni 
infinitam ^ concedunt conftare quantitatem 
continuam partibus infinitisj fi abipfi pofTunt 
femper demi in infinitum partes aquales ; at 
negant fi demi tantum poiTunt partes propor- 
tionales ; Hxc refponfio primo loco eft falfa , 
circa datam diftinftionem line^ infinita^ ex- 
tenfionis 5 ut fit illa 5 a qua in infinitum de- 
trahipoflunt partes sequales 3 fine ulla alia ad- 
ditione ^ ut ftatim oftendam . 

Secundo loco nullius eft roboris 5 ut dic- 
tum eft; nam cum omne totum conftet ex il- 
lis partibus 5 in quas refolvitur , vel poteft re- 
foIvi;fequiturquodfi reda linea dividi po- 
teft in infinitum in partes proportionales ^ 
conftet infinitis partibus proportionalibus ; 
aliis fi poft divifionem innumerabiliuni par- 
tium proportionalium amplius dividi non-; 

L 2 pof- 
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|)oflret y ncque dividi in infinitum pofTet in di- 

<5las partes proportionales . Si igitur poft 

quaracunique multiplicatam divifionem par- 

tium^ adhuc eft in infinitum divifibilis ^mani- 

feftum eft conftare ex partibus infinitis ^ li- 

cet proportionalibus y fed partes quantumvis 

proportionales faciunt extenfionem ^ ergo fi 

diftse partes funt infinita^, etiam extenfio crit 

infinita : re<5ta autem linea terminata poteft 

dividi in infinitum in partes proportionales^ 

ficuti jam eft demonftratum ; conftat igitur 

expartibus infinitis proportionalibus , & per 

confequens eft etiam infinita^ extenfionis..^ 

quodimplicat contraditftionem^ ut fit termi- 

fiata 5& fit extenfionis infinitse . 

Addo nunc ^ quod falfa fit refponfio fupra 
datade partibus a^qualibus utcumque^ & dc 
partibus proportionalibus . Partes proportio- 
nales in ordine ad quantitatem ^ & ejus divi- 
fionenij accipiuntur hic illx partes, qua? divi- 
fione iucceffiva femper decrefcunt, &fiunt 
minores ; fed etiam in partibus ita proportio-' 
naliter divifis, reperitur a^qualitas partiura 
ablatarum; quia fi fiipponamus recflam lineara 
divifam efle in mille partes proportionales, 
omnes partes antecedentes partem millefi- 
mam , ideft ultimo loco divifam ; uti majores 
illa miilefima ^ continent partem «qualem 

/ di- 



Qaantitas Continua . 1 2 J 

Ai^ft niillefirn^ ^ & etiam excelTum fupra^ 
SBqualem partem ^ quod manifefte apparet m 
numeris 8* 6* 4. 2. : in tribus antecedentibus 
numeris 8. 6. 4. continetur numerus binarius^ 
ideft ultimuS) & infiiper excefTus fex numero- 
rum pro numero otfltavo^ quatuor numerorum 
pro {exto^ & duorum numerorum pro quarto 
numero . Si igitur i nongcntis nonaginta no- 
vcm partibus antecedentibus partem millcfi- 
mam, demantur earumexcefTus, omnes diftae 
millc partes erunt inter fe xquales5& Iioc ve- 
rificatur de quacumque multiplici partitionc 
jamfaftain partes^utita dicam inumerabi- 
les ; nam dempto excefTu in omnibus antece- 
dentibus^Sc relicfta illis parte tantummodoul-^ 
timsedivif^ffquali ^erit quantitas divifain^ 
partes flequlles5& hocfieri poteft iii infini- 
tumjcrgo erit extenfionis infinita:; ncque 
exccfTus in antccedentibus poteft minucre 
extcnfioncm^ imo neccfTario auget illam . 
(^omodo igitur quantitas tcrminata potcft 
cfle extenfionis infinita^^cum fit manifeftif^ 
fimacontradi(aio?& nihilominiis hoc orire- 
tur abfurdum 5 fi verum eflct, quod illa quan- 
titas continua eft infinita? extcnfionisj a qua 
detrahi poffunt in infinituiu partes «qualcs ; 
.iam,ut vifumeft^quantitatecontinua termi- 
nata fempcr detrahi poflfunt partes ajqualcs^ 
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& tamen non eft 5 nequc efTe poteft infinitar 
extenfionis . 

Ad hoc igitur , ut quantitas continua fit 
infinitie extenfionis, necefTe eft^ utabipfa 
lcmper detrahi polfint in infinitum partes, 
arquales, quamvis maximas ^ ita ut nonf(>- 
lum poflint ab illa detrahi partes aequales fe- 
mipalmares 5 palmares 5 bipalmares &c. {tii 
etiam partes ^quales qubcumque modoma- 
jores; vel eft illa^ a qua {emper detrahi poA 
funt partes in infinitum prim^ parti demptac 
a:quales . In talicafuquantitas continua infi- 
nitac extenfionis ^ non poteft convenire cum 
quantitate continua divifibilitantumin par- 
tes proportionales ^ uti eft quantitas termi- 
nata. 

Hsecautemdiftindlio data^ juvat fblum 
ad difcernendum qualis debeat eflfe quanti- 
tas infinit^ extenfionis 5 ut diftinguatur a 
quantitate terminata, fednon aufert diffi- 
cultatem propofitam. Videlicet 5 quonara 
modo quantitas continua terminata conftet 
ex partibus proportionalibus infinitis fi poteft 
ininfinitumdividi in dic^as partes ; & e^dem 
partes non faciant illani infinitfle extenfionis , 
dum pars addita parti femper facit extenfio- 
nem ? Multa fimt igitur , de quibus , ut 'V 
dumeftj ratio reddi nonpoteft> &qu3e^ - 

bi: 
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bis ignota fiint , licet cognofcamus illa habe- 
realiquas proprietates, vel qualitates, quas 
non habent alia etiam ejuftlem generis ; & ta- 
men curpotius iftajquamilla tales habeant 
affeftiones , nos penitus ignoramus ? Et hxc 
dixiffe fufficiat pro afFeilione , qualitate , vel 
proprietateanguliacuti non excedentis ter- 
tiam partem anguli retfti : de quo iterumin 
fine ioftituendus eft fcrmo . 



L 4 



D E C1 RCV L 1 

QJJ A DRATUR.A 
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NIHILESTOPERTUM. 

^OD NON REVELAilTUR. 

ET OCCUtTUM, 

^OD NON scjetvr: 
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A U T O R E S, 

QUI CIRCULI QUADRATURAM 

P£RQUISIER£« 

CXJm agendumjit deClrculi ^adratura^ 
operapretium duxi^pramittere nomina 
Autorum^ qui ipfam invenire tentarunt ^fed 
cajfo conatu ^ relati d Gerardo Vo^o tom. 3 . 
lib. j. de natura artium^fve de Mathefi 
cap. 16. §. 17. Ubiita ait. ^uajlio de qua^ 
dratura circuli 5 qua tot jam olim praclarcL^ 
exercuit ingenia . Vti Vythagora 5 Tlatonis ^ 
Hippocratis Chii 5 Dinojirati 5 Menech^ 
mi ) Cononis Hamai ^ Euclidis 5 jintiphoris ^ 
Brifonis ; Hipparchi 5 Jrcbimedis , Tole-' • 

mei 5 Apollonii Vcrgai^ Nicomedis ^ Philo-- 
nis Gaditani 5 Spori , Tappi Alexandrini , 
Boetii 3 Hermanni Contradii , aliorumque^ 
Veterum . Nec minds fuperiori feculo , ^5" no- 
ftro agitata eji d Nicolao Cufano ^^oanne^ 
Regiomontano ^ Orontio Delphinaie ^ Fran^- 
cifco Vieta^ ^ofepho Scaligero ^ Rudolfode 
Cotn 5 Adriano Romano , ^oanne Alfonfo 
Molinenji 5 Willehrardo ^ Snellio ^ Henri^ 
go Brigio Anglo , Chrijliano Se^erini Lon^ 
gomontano^ ^oanne Pellio Camhrohritanno ^ -1 

Gre- I 
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Kiregorio d S. Vtncentlo 5 aliifquefummi in-- 

genii Viris ^ ut de Arabibus taceam . Nuiric^ 

quxjlionii fubtilitatem 5 an ingenii bumani 

imbeciUitatem in caufa ejfe dicemus^ quod 

feculii tot fuer.it defudatum in nodo fol* 

wn4o 9 qui adhuc Jit involutus ? Non illa^ 

Jpiralis ratio Magni Archimedis 5 nqn itla^ 

§luadratrix Pappi fujfecere ; pratulere hi 

lucem non exigudm : Nec leve fuit ^ quodpo^ 

Jleriores addiderunf^ fidjic quoque ea qu^-^ 

Jiio parte fua manjst tenebris obfepta . M- 

mirum longh d carceribus ejl procurfum^ 9 

nec dum tamen ad metam eji pervenfum^ ^ 

Hsec Voifius • 
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PROBL. 1. PROPOS. I. 
/1 /Qualium Circulorum in- 
±\_j terfecationes, eo funt mi- 
nores , qu6 eorum centra ma- 
gis inter fe diftant, & eo majo- 
res , quo eadem centra propin- 
quiora funt inter fe . 

DUcatur re<5la AC. , & in ip(a capiatur 
aliquod puniflum B. , & eentris A- C. 
intervallo medietate line<c AC. maiore du- 
cantur duo circuli DEG. DEF. , & eo- 
dem retento intervallo , centro B. ducatur 
Circulus HIL. 

Ouia 
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Quja refta A B. cx conftr. pars eft re- 
Ax A C. ; habet extrenia A. B. propinquiora 
inter (e, extremis A. C. j nam extrema.. 
A. B. diftant inter fe toto intervallo A B. , 
fed extrema A. C non fbluni inter fe di- 
ftant toto intervallo AB. , verum etiamin- 
tervallo B C. Extrema igitur A. C. magis 
inter (e diftant ^ quam extrema A. B. : a cir- 
culis habentibus centra A. C. inter fe remo- 
tiora^fit interfecatio DE. ^&a circulis ba- 
bentibus centra propinquiora A. B. ^ fit inter- 
fecatio HI. 5 (ed interfecatio D E. ^ uti pars 
interfecationis HI , . ^Ex ax.p. ] minor eft 
ipfa . Ergo ^qualium circulorum interfeca- 
tiones &c. 5 quod faciendum, & demonftran- 
dum erat . 

PRO^ 
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PROBL.il. PROPOS. II. 

SI quatuor zequales circuli 
ducantur ab angulis duo- 
rum quadratorum , quorum-» 
unum fit illud infcriptum cir- 
culis , 6c fic duplum alterius ; 
fintque utraque divifa in qua- 
tuor quadrata . Interfecationes 
quas faciunt circa didlra qua- 
tuor quadrata circuli dudiab 
anguiis majoris quadrati , du- 
piae funt pro quoiibet circulo 
unius portionis quadratiinfcri. 
pti . Et interfecationes , quas 
faciunt circa fiia quatuor qua- 
drata circuli dudi ab angulis 
quadrati -fiibdupli , (unt qua- 
druplae pro quolibet circuio , 
unius portionis infcripti qua- 
drati. Ha- 
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HAbeat Circulus A B C D; quadratum 
jnfcriptum BD. ; quod duplum fit qua- 
drati RS.jita utlatus AB. quadrati infcri- 
pti , squale fit diagonali P M. Deinde capto 
intervallo femidiametri OB. 5 vel OD. ab 
angulis quadrati infcripti ducantur quatuor 
circuli , fed non integri , ut evitetur confu- 
lio arcuunijideft circulus OEG.OLE.OHN., 
& reliquus , & pariter ab angulis quadrati 
fubdupli B. S. eodem intervallo ducatur Cir- 
culus A P M C 5 nam reliqui non funt necef- 

farii. 

Quia interfecationes , quas faciunt cir- 

culi 
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culi duAi ab angulis ijiajoris quadrati BD. 
iiint O M E, O F N. 5 & latera quadratr B O. 
unius ex quatuor quadratis produ(5):a ufque 
ad pun<5ta £. ^ & M. interfecationum squalia 
iunt lateribus quadrati circuloin(cripti; fe- 
quitur, ut portiones OME. BVC. fint inter 
fc aequales , & idem eft de portione OFN* 
ac de reliquis. 

CJtilpd line« QE; BC. fint «quales, ita 
probatur . A' centro B. ad punftum E. inter- 
fecationis ducatur refta B E.5 quia ( Perco-- 
rolL2. prop. 4. lib. 2.) diagonalis B O. qua-r 
drati B O. ^ dividit reftos angulos B. O. bi- 
fariam . In triangulis Ifolcelibus BOC. OBE, 
cum anguli ad bafes B C. O E. fint femi- 
recfli, & sequales ( £:v 32. /. i. ) erunt reii-* 
qui ad vertices O. B. re<fti ^ ideoque ( per 
quartam primi ] bafes BC. E O. funt inter 
fe aquales 5 qua^ in circulis sequalibus £ Ver 
28. /. 3.) auferunt arcus scquales, & pror 
pterea portiones B V C. O M E. funt inter 
(e squalesjfed circaquadratum BO. eft e- 
tiam portio OFN- 5 quam facit circulus OFN. 
fua interfecatione . Ergo interfecatio circuli 
OEG. circa quadratum BO. dupla eft u- 
nius portionis B V C quadrati infcripti ^ & 
idemeft dereliquis. Quod eratprimo loco 
probandum. 

M Pro- 
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Probatur nuncj quod interfecationes , 
quas faciunt circa quatuor quadrata minora 
iidem circuli ducfli ab angulis qu^df^ti {ub*- 
dupli R S. ) iitit dupla^ interfecationum , 
qua$ faciunt circa quatuor quadrata niajo^ 
ra quadrati A C. ^ & per confequens qua-< 
druplx unius portionis quadrati infcripti; 
«am qualiuni partium eft quadratum B O. 
ad quadratum BD. ^ tatium partium eft 
quadratum RQ^ad quadratum RS. 

Quoniam Quadratum A O habet ex 
conftruftione proportiopem duplam ad qua- 
dratum R, S. 5 eamdem proportionem ha- 
bent inter (e cjiftanti^ angulorum utriufquej 
dum anguli funt extrema pun^Jla Jinearum 
efficientia earum longitudinem ; ideo enim 
una refta linea major eft altera ^ quia ex- 
ftrema4>unfta unius magis inter fe drftant, 
quim extrema punfta alterius ; fed anguli , 
qui funt extrema punfta utriufque quadrati, 
ftint ex hypothefi circulorum centra • Ergo 
ut eft proportio quadrati AC. ad quadra- 
tum RS. 5 eft etiam proportio diftantia?» 
quam habent centra circulorum unius qua- 
dfati ad centra circulorum alterius ; fed in- 
terfecationes circulor.um, {^Exprop. i.) eo 
funt majores^ quo centra propinquiora funt 
inter fe p & eo minores 5 quo eadem cen- 

tra 
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tra magis inter fe diftant . Eigo fi diftan- 
tiac centrorum ^ quas habent circuli quadra- 
ti RS* funt in ratione fubdupla ad diftan- 
tias centrorum 5 quas habent circuli quadra- 
ti AC 5 eruiTir interfecationes circulorum 
du<f!orum ab angulis quadrati RS. circa^> 
fua quadrata niinora 5 duplse interfecationum 
circulorum ducflorum ab angulis quadrati 
A C, circa fua minora quadrata , Interfeca- 
tiones circa minora quadrata circulorum ha- 
bentium centra in angulis quadrati AC. 5 
oftenf^ funt dupl^ unius portionis BVC. 
quadrati infcripti, Ergo interfecationes cir- 
ca q^uadrata minora circulorura habentium 
centra in angulis quadrati R S* 5 erunt qua- 
drupla? di6tx portionis B V C» ^ & per con^ 
fequens tota quantitas QAPM C, erit ^equa- 
lis quatuor portionibus 5 quas idemcirculus 
facit cum lateribus fui quadrati infcripti. 
Si igitur quatuor «quales circuli &c* quod 
faciendum ^ ac demonftrandum erat • 

Sed ut quafi fenfui pateat veritas pr^- 
didlarum interlecationufti ^ quas faqiunt cir- 
culi circa minora quadrata au<5l;i ab angulis 
quadrati fiibdupli RS^^fiat Schema omnin6 
fimile antecedenti figyrse, & du(5lis ab an^ 
gulis quadrati RS. duobus circulis PGCM* 
PEVM. 5 producatur indefinite latus SP*^ 

M 2 &ca- 
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&capiatur mtemllum diagonalis PM.;8c 
centro P. abfcindatur «qualis PG. : dein-^ 
de capto intervallo (emidiametri unius cir- 
culi, ( nam omnes fimt scquales ] centro 
p. , & G. ducantur arcus verfiis K. 3 & ad 
interfecationem ) quam faciunt ad aliquod 
pundum K.^ducatur GK.^ & fa^flo centro 
ad puncflum K« eodem intervallo ducatur 
arcus P G. 5 qui tranfire debet per duo 
puni5la P. G. 3 ut patet ; jungatur P G. y 
& per centrum q1 ducatur e A. paralel-? 
la SK. 

Quia PG. ex conftr. xqualis eft ?M. ^ 
& PM. fa(5la eft lequalis lateri quadrati 

in 
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infcripti 5 fequitur [ Expr. 28. /• j • ] , quod 
in circulis sequalibus auferant arcus squa-^ 
les, & quod portiones circulorum a^quales 
fint inter fe; ideoque duae portiones PG. , 
& dux P M* acquales flint quatuor portio- 
nibus , quas facit unufquifque circulus cum 
lateribus quadrati infcripti . Redla eA. ^ 
quoniam dividit bifariam diagonales PM. 
PG. dividit quoque bifariam [ Ex SchoL 
pr.^^J.i. ] quatuor portiones P M. P G. ^Sc 
idcirco earum femiflTes 2 P A. i P e. a^qua- 
les funt duabus portionibus , quas facit cir- 
culus cum lateribus quadrati infcripti : to- 
ta igitur quantitas eAP. continet duasex 
di(5lis pbrtionibus, & infliper trilineum 2 P i. 
In dimidio QJV P B. totius interfecationis 
QJVPMC. probavimus contineri duas ex 
diftis portionibus ^ & cum una fit 2 P A . , 
crit reliqua iPBQ. ^ fed etiam e i P. oftenfa 
efl sequalis uni ex dicftis portionibus; duse igi- 
tur quantitates zPBQ^eiP. funt inter fe ^qua 
les ; a quibus fi auferatur commune i P B Qo 
[■Per ax.^ .'] qut Tcmment trilinea zPi. BQe. 
erunt icqualia . Si igitur dimidium BQAP. 
interfecationis ^ quam facit circulus circa 
quadratum R Q. , ^quale eft duabus por- 
tionibus ^ qiias racit circulus cum lateribus 
quadrati infcripti , erit tota interfecatio 

M 5 QAPMC 



J40 P A R S 11. 

QJV P M C. quadrupla unius portionis qui*- 
drati in/cripti, feu arqualis quatuor illis 
portiortibus ^ quas facit circulus cum late- 
ribus quadrati infcripti ^ ut probatum eft 
fiipra* 

Nemo fit 5 qui infurgat contra me , di- 
catque^ quod hxc (ecuttda demonflratio 
pendet i prima; ideoque fi prima eft cer- 
ta, fupervacanea redditur hsec iecunda; Si 
vero illa non eft certa, incerta quo(jue 
erit hxc ultima* Nam ultroadmitto obje- 
<ftionem) 3c dico^ quod non alio fine hanc 
ultimam demonftrationem in medium pro^ 
tuli 5 nifi 5 ut ex ipfis interfecationibus 
circulorum agnofcatur quafi ad oculum^ 
quod interfecatio circuli A P M C circa. . 
quadratum R Q« ^ squalis fit illis quatuor 
portionibus ^ quas facit circulus cum late-* 
ribus quadrati infcripti « Hoc enim pendet 
in hac ultima demonftratione i duobustri- 
iineis 2 P i. B Qe, , an fint , vel non ^ in- 
ter fe a:qualia ? nam fi ponantur ^equalia 
redditur evidcns, inteffecationem QAPMD. 
sequalem eflfe illis quatuor portlonibus qua- 
drati infcripti , ut patet confideranti ; Si 
vero afferatur effe inter illa aliqualem dif- 
ferentiam, & idcirc6 «qualia non effe. 
Cum hsec differentia, feu insequalitas prc^ 

bari 
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bari non poffit (j ftantc proportione, quam 
habent dentra circiilorum ad eorum inter- 
iecationesj quas faciunt circa quadratami- 
nora]) neque debet admitti; Imo aufer- 
tur onmino a proportione prsedifta , ideoq; 
di(fla duo trilinea zPi* BQe. debent ne- 
ceffario effe inter fc xqualia^ quod vole- 
^bamus . 

Ex huc ufque probatis fequitur, quod 
fi QA P M C. «qualis eft quatuor portio- 
nibus, quas facit circulus cum lateribus 
quadrati infcripti^ quse remanet quantitas 
QJIGTC. fit sequalis ipfi quadrato infcri- 
pto ; a qua intervallo P M. abfcindatur ar- 
cus AGT.5 & jungantur AT. TC. De- 
nique in circulo PE VM. infcribatur qua- 
dratum PV* ' 

Quia dua: chordac P M. A T. a^qualcf- 
funt per conftruftionem lateribus quadrati 
infcripti PV. , ficuti duo latera PE. E V. 
quadrati infcripti P V. ^ fubtendunt medie-- 
tatem pcripherise circuli, ita fiibtendunt 
camdcm circuli medietatem duo latera^ 
PM. AT. 5 reliqui igitur arcus AP. MC« 
CT.a^qualcs (iint alteri eju(ciem periphcriac 
medietati . Triangula R C M. R A P. fiint 
aquilatera^ nam duo latera RM. RC. ^^ 
ut femidiametri cjufHeni circuli M C T. ^ 
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[^Terdef. 15.] funt inter fe sequaliaj & ob 
canidem rationem sequalia funt pariter la- 
tera MR. MC., iit femidiametri circuli 
C R S. ; fed tatus M R. ^ eft femidiamcter 
utriufque circuli^ eft igitur [ Ex i. /. i.] 
triangulum R C M. sequilatef um • Eodeni 
argumento probatur Triahgulum R A P. ef- 
f<^ icquilaterum^ & ^quaie triangulo RCM.; 
funt igitur latera M C. P A. hcxao[oni rc- 
gularis circulo infcripti; fed tres dicflorum 
Jaterum fiibtendunt totius peripherise me- 
dietatera^ & tres arcus AP. MC. C T. 
funt aequales di^fl» peripherise medietati, 
ergo dum arcus CT.compIet medietateni 
circumferentiaej etiam latus CT. erit he- 
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xagoni regularis j ideoque portio CTt eft 
una ex illis , quas facit circulus cum late- 
ribus hexagoni regularis circulo infcripti^ 
& portio A G T. eft una ex illis quatuor ^ 
quas circulus facit cum lateribus quadra- 
ti inlcripti . 

Alio niodo; quia dusc reftae PM. PG^ 
fiint latera quadrati circulo infcripti 5 fub- 
tendunt arcum femicirculi. Rcliquus igi- 
tur arcus G T C M. erit pariter fcmicircu- 
li. Duje recfl^ PG. AT. iunt per conftru- 
dionem «quales^&per confequens [Per2%. 
/. 3. ) fubtendunt sequales arcus 5 fi igitur 
4 diftis arcubus P A G. A G T. auferatur 
communis arcus AH. rf/vjfx-ig.Jjarcus, qui 
remanent PA. G T. uint inter fe aequales ^ 
fed arcus P A. oftenfus eft hexagoni rcgu* 
laris 3 ergo & arcus G T. erit pariter hexa- 
goni ; Arcus M C. oftenfiis eft etiam hexa- 
goni regularis , ergo 9 & reliquus ^ arcus CT. 
erit ejufHem hexagoni regularis . 

Sed facilius inftituitur argumentuni hoc 
modo . Redigatur nunc tota quantitas recfti- 
linea QQ T A. ad quadratum X L. 5 quod 
abfcindatur a quadrato infcripto PV.^ & re- 
liqua quantitas XOLPE V. redigatur ad qua- 
dratum GH. Fig* 26.^ deinde protraha- 
tur latus M G. indefinite verfiis P. , & fu- 

nian- 
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mantur fex partes ipfi M G. squales , in- 
eipiendo d puftdlo G. ufque ad punftum P., 
ita ut G P* iit fextupia iprms G M. Ppft 
modum divifd tota M P. •bifamm in F. , 
intervallo JP M» 5 Vel F P. ducatur arcus 
M L P. , producaturque latus G O. ad cir- 
cumferentiam ufque Ifl L*, dico quadra- 
tum G L I R. defcriptuffl ex G L. iextu- 
plum eile quadrati M O. 



/ 
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Qupniam G L. ( ^a? 13. /, tf. ] eft media 
proportionalis inter P G. G M. , erit , ut 
PG. prima, ad GM. tertiam; Ita GL 
[ Ex corolU 20. /. 6^ ] quadratum fecundac 
ad GH. quadratum tertiae . Eft autem PG. 
per conftruaionem ipfius GM. fextupla, 

cr- 



CircuU Quadrat^ t I^y 

ergo & quadratum G L quadrati G H* fex* 
tuplum erit , quod cft propofitum » 

Producatui^ latus RL ^ & capto inter- 
vallo diagonalis Glk abfcindatur sequalis 
R A* 5 ( Pcr pr^ 47*. L !♦ ) erit quadratum 
de{criptum latere RA^ duplum quadrati 
G I* , & duodecttplum quadr^ti G H» 5 & 
quia quadratutti G H* «quale eft uni por- 
tioni quadrati in/cripti ^ & fiftiul uni hexa- 
goni regularis eidem circulo itifcrjpti ^ erit 
quadratum lateris RA. sqUale duodecim 
portionibus utriufque» 

Cclpiatur nuiic latus R B* cujus quadra- 
tUm fit triplum quadrati P V. circulo in- 
fcripti 5 & jungatur B A* 5 deinde capiatur 
BA* ; & ablcindatur sequalis M C* ^ atque a 
puiido C. excitetur perpendicularis C D. cu- 
jus qUadratum ^quale fit duobus hexagonis 
circulo infcriptis ^ & jungatuf D M» ^ dico 
quadratum defcriptum latere DM* sequale 
effe quinque integris circulis dato circulo 
sequalibus « 

Qaia quadratum defcrintuni latere RA. 
oflenfuni eft 5 efTe a^quale duodecim portio- 
nibus tam quadrati circulo infcripti) quam 
duoderim pOrtionibus hexagoni regularis 
eidem circulo infcripti^ & quadratum de- 
fcriptum latere R B. Jequale eft ex conftr. 

tri- 
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tribus quadratis circulo infcriptis. Sed qua- 
dratuni defcriptum latere AB# ( Ex 47« 
/. I. ] aquale eift quadratis utriu/que late- 
ris : ergo quadratum lateris A B. ^ vel late- 
ris MC* ( fiint enim inter fe aqualia^ ) 
a^quale eft tribus integris circulis ^ & fimul 
duodecim portionibus hexagoni regularis ^ 
ideoque fi tribus quadratis in/criptis ad- 
dantur duodecim eorum portiones ^ fiunt tres 
integri circuli^ ut patct; Quadratum late- 
ris C D* eft «quale ex conftr. duobus hexa- 
gonis regularibus circulo infcriptis 5 & qua- 
dratum lateris DM. (Ex47.lik 1.) aiqua- 
le eft quadratis tam lateris C D. 5 quam late- 
ris CM. 5 fed quadratum lateris CM. often- 
fum eft aequale tribus integris circulis , & 
duodecim portionibus hexagoni regularis ei- 
dem circulo infcripti ; Si igitur quadrato la- 
teris C M. addatur quadratum lateris C D* 
acquale duobus hexagonis regularibus ^ e- 
rit quadratum lateris DM. quinque inte^ 
gris circulis cequale; nam duodecim portio- 
nes hexagoni regularis addit^ duobus hexa- 
gonis regul^ribus eidem circulo infcriptis -> 
efficiunt duos integros circulos 5 quod eft 
propofitum . 

Capiatur nunc intervallum lateris DM.5 
fic defcribatur di(5l;o intervailo quadratum 

. IF. 
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IR & ducantur diametri IF. EG* Deni- 
<[ue capiatur intervallum unius quadrati [Per 
/r. I. /. ig. }) quod quintuplum iitquadrati 
P V. circulo infcripti , ut eft intervallum 
femidiametri O A. , vel O C. j & centro O. 
dido intervallo ducatur Circulus ABCD. j 
& junganturAfi. BC. CD.DA», dico cir- 
culum A B C D. , & quadratum I F. elTe in- 
ter fe aqualia . 

Quia quadratum AC. eft per conftru- 

ftio- 
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ftioncni quintupluni quadrgti PV< minori$ 
circuli, erit quoque (iBA?^. 2, /. u,] circu- 
lus A B C D, quintuplus cirguU P E V M. ; 
Sed quadratum I F, oftenfum eft etiam qian- 
tuplum circuli P E V M. ergo circ ulus 
A B C P, , &; quadratum I F, fun% intei fe 
aqualia 5 ^c per confequens quadratus eft 
circulus quii^tuplus dati circuli PE VM. 

Wipir» VigipmM9nv» • 
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Quadratur autem datus circulus PEVM. 
hoc mpdo. Ducantur dua: jreft* AC. AE« 
indefinite ^ qu^ faciant angulum A',^ & ca- 
pto intervallo lateri^ D G qu^drati B D. ^ 
centro A, abfcindatur jequalis A B., & ite- 
riim capto intervallo lateris BF* majoris 
quadrati I Ft 5 centro B. abfcindatur sequa- 
lis B C. : dejnde capiatur jntervallum V M. 
lateris quadrati infcripti in dato circulo 
P E V M. 5 & centro A* abfcindatur sequalis 
AD. 5 & jungatur BD. Denique a puncflo 
C. ducatur C E. paralelU B D, 

Quoniam 5 ut eft ( Perpr. 2. /. 5, ) A B. 
ad B C. 5 ita eft A D, ad D E, ^ erit permu- 
tando^ut AB, ^d AD, ^ ita BC, ad DE.^ 
quadratum^ refta: AB. quintuplum eft qua- 
drati reftac A D, 5 ergo ^ & quadratum re- 
dlse BC. quintuplum ctiam erit quadrati 
reftse DE.5 fed quadratuni recflse BC. aequa- 
le eft Circulo ABCP., qui eft quintuplus 
dati circuli p E V M. 5 ergo quadratum re- 
"(fta? D E, 5 ideft quadratum P M. , erit ipfo 
dato cirgulo ABCD. a^quale^ quod eft 
propofitun , 

Si vis Mechanice reperjre latus qua- 
drati «qualis circulo dato; ab anguIolJ^» 
quadrati infcripti in vigefima quinta figui^a 
ad pundlum a. interfecationis ^ quam facit 

re- 
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refta Q_C. cum latere MR. quadrati RS.j 
cape intervallum Va.j & habebis latus 
^uadrati xqualis circulo dato. 



DE 
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DE NOBILIORE, 

AC FACILIORE VIA 

iJJ A D R AN D 1 

CIRCULUM 

THEOREMA. 

IN Triangulo redangulo Ifo- 
fcele, quod Ht dimidiunL» 
quadrati defcripti in aliquocir- 
culo, habeatque fe^am bafim 
intervallo unius lateris , & re- 
dtam lineam dudtam ab angu- 

N lo 



f 
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lo verticali ad bafis ftdionem ; 
Triangulum reailineum a di- 
fta reda linea conftitutum , erit 
uni ex quatuor ejufdem circu- 
li porttonibus asquale < 

PROBLEMA. 

DJirOClt{^CVLQ 

« a.U A L E QJI A D R A T U M 

coTi^sTirvtK^^ 

Slt datus cir- 
culus ABCP., 
cui conftituen— 
dum fit quadra- 
tum sequale. Du- 
cantur diametri 
A C. B P. , quiE 
fcie interfeccnt 
ad angulos re- 
dlos, & jungantur 

BC, CPt PA. 

A B. 5 fic protra- 

hatur A B. inde- 

finiteultraB.jde- 

capiatur int!ervallum AB. > & abfcinda- 

tur 




inde 
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tur sequalis AE. & a vertice B ad puntflum fe-* 
iSlionis E. ducatur B E. dico triangulum re- 
dlilineum B E C. ^quale efle uni ex portio- 
nibus 5 quas facit circulus ABCP* cuni late- 
ribus fui quadrati infcripti AC. A' puncflo £• 
ducantur EK. paralella BD. ,EN. paralel- 
ia C P. 5 E M. paralella BC^ & MO. paralel- 
la B D* . Denique capto intervallo PA. ^ vel 
P C. centro P. ducatur arcus AIC^ & fi- 
militer capto intervallo NA. ^ vel NE. ^ 
centro N. ducatur arcus ALE. ^ & junga- 
tur CK. 

Quia trianguk B D C C D P. P D A. 
ADP. habent latera inter fe cqualia (Ex 
def. XV. )^ funt enim jfemidiametri ejuA 
dem circulij & angulos a di<5lis lateribus 
contcntos aequales ; ideft reftos [ Per pr. 
4* Ub. I. )5 habent quoque & bafes B C. 
CP. P A. AB. sequales , fed anguli B. C 
P. A. in femicirculo 5 ( Expr. j i. /. g.) funt 
re(5li ; Ergo quadrilineum AC eft qua- 
dratum dato circulo infcriptum , cujus an- 
guli (Ex2. corolLpr.^. 1.2.) bifariam di- 
viduntur a diametris A C B P. In tri^ngu- 
lo Ifbfcele A P C habente angulum P. re- 
Aum \^Per pr.^7. llb. i.) > quadratum ba- 
fis AC duplum eft quadrati AP. ^ ideft 
duplun^ quadrati infcripti ACj fed circuli 

N 2 fuiit 
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funt inter (e , \Expr.2. 1.12.) ut eorum qua- 
drata , ergo cuni circulus A I C. duplus fit 
dati circuli ABCP* , erit quoque portio AIC* 
dupia portionis AHB. 

Similiter quia duo triangula A N E. 
ADB. habent angulos D.N. reiftos ^ ideft an- 
gulum D. ex conftr. , & angulum N. f Pcr 
pr.2%.1. i.)^ ut externum , & oppoutum 
interno angulo P. re<5lo ^ angulos ad pun- 
(flum A. femire^los, habeat quoque^ & re- 
liquos ad punfta E. B. femirecftos ; Ctd ba- 
{^s A£. AB. adjacentes a:qualibus angulis 
{unt per conftruAionem arquales . ergo 5 ( P^ 
26. Ub. I.) tota triangula sequantur, & per 
confequens etiam portiones A L E. A H B* 
funt inter fe ^uales; fed portio AI C. o- 
ftenfa eft dupla portionis AHB. . [^Exaxi^ 
om. 6. ) erit igitur etiam dupla portionis 
ALE. 

Antequam demonftretur Circuli Quadra- 
tura 5 prscmittendum eft diverfb modo capi 
altitudines pro triangulis recflilineis^ac mix- 
tilineis: Nam altitudines pro mixtilineis nott 
capiuntur i perpendiculari du(5la a verti- 
ce ipforum ad bafim ^ ut fit in re<5lilinexs , 
fed i perpendiculari du(5la ab extremoba- 
frs ad latus faciens angulum cum di^fla^ 
bafi 5 ut ex fequentibus demonftrationibus 
perfpicuum erit . Di 
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Dico igitur, quod duo triangula mixti- 
linea A I C B. A L E M. funt inter fc , ut 
iunt quadrata bafis A B. 5 & perpendicula- 
ris BD. ad quadrata bafis AM. > & per- 
pendicularis MO. ( utraque perpendicula- 
ris BD. MO. du<5la eft ab extremo bafis ad 
latus faciens angulum cum ipfa ^ [ ut de fe 
patet); & quoniam quadratum bafis A B. 
duplum eft quadrati bafis AM. ^ & pari- 
ter quadratum perpendicularis BD. duplum 
quadrati perpendicularis MO. 5 etiam tri- 
angulum mixtilineum A I C B. 5 duplum eft 
trianguli mixtilinei A L E M. ^ quod ita de- 
monftro. 

Quia redla M E. dufta eft paralella B C. 
duo triangula ABC. AME. funt firailia..^ 
ideoque erit [^Ex pr.^. /. d. ^5 ut AB. ad 
B C. 5 ita A M. ad M E. ^ & permutando ^ 
ut AB. ad AM.5 ita BC. ad ME. In tri- 
angulo AM E. {Ferpr.^7* /• i- ) quadratum 
bafis AE. duplum eft quadrati lateris AM. ^ 
fed dua? AE. AB. funt per conftr. sequa- 
les 5 ergo ( Per ax. 6.) 8c quadratum bafis 
AB. duplum cft quadrati AM. 5 & percon- 
fequens etiam quadratum BC. duplum eft 
quadrati ME.5 & totum triangulum ABC. 
duplum trianguli AME. Portio AIC. often- 
fa eft dupla portionis ALE. Si igitur a 

N 3 ma- 



1^6 P A R ^ 11. 

majore tmngulo A B C. auferatur portio . 
A I C. 5 & a minore triangulo A M £• au- 
feratur portio x\ L E. ^ quia ablatum A I C. 
efl ad ablatum A L £. ) ut totum triangu^ 
lum re(5lilineum ABC. ad totum re<5l:ili- 
neum triangulum AM£. ^ ( Ex ax. 20.j^ 
& per 19. lib. 5. ] erit reliquum triaogu^ 
lum mixtilineum AICB. ad reliquum mi- 
xtilineum triangulum AL£M. 5 ut totum 
recflilineum A B C. ad totum reftilincum 
A M E. 5 fed redilineum A B C. duplum eft 
redtilinei trianguli AME. . ergo triangu- 
lum mixtilineum AICB. duplum eft tri- 
anguli mixtilinei A L £ M. ^ quod volui— 
mus. 

Eodem modo demonftrantur duo trian- 
gula mixtiline^ A I C K. A L £ B. efle in- 
ter fe, ut funt quadrata bafis AK. 3 &per- 
pendicularis KE. ad quadrata bafis A B. )& 
perpendicularis B D. ^ nam re<5la E K. cum 
fit per conftr. paralella D B. 3 duo triangu^ 
la A D B. A £ K. funt fimilia , & triangulum 
AEK. eft I/bfceles 9 ut cft triangulum ADB.) 
fed AB. AE. fiint ctiam cx conftr. xqualia « 
Duo igitur triangula Ifbfbelia AEK. ABC. ) 
quia habent lat.era inter fe ^qualia > & an- 
gulos a di(5lis lateribus contentos sequales > 
ideft re(5los j(£;v/A4./. i.) habent quoque 

&ba- 



CircuU Quadrat. IL 1 5*7 

& bafes A K. A C «quales , & tbta trian- 
gula a^quantur . Sed quadratuni bafis A C. 
( P^r 47. /. I.) duplum eft quadrati lateris 
A B. ^ ergo ( Ex axi. 6.) ^ 8c quadratum 
A K. duplum quoque ipfius erit . In trian- 
gulis igituf ABE. AKC. , quoniam AB. 
AE. (unt ex conftr. a^qualia^ & pariter 
oftenfa a^qualia A K. A C. ( Per 28. /. i. ) 
erunt du?e Yc6ix B E. K C. inter fe para- 
lella^ 5 ideqique erit [ Ex 4. /. 6. ^ ut A K. ad 
KC. ,ita AB. ad BE. ^&alternando^utAK. 
ad AB.jita KC.ad BE.: quadratum bafis AK. 
duplum eft quadrati bafis AB. ^ ergo quadra- 
tum K C. duplum eft quadrati B E. 5 & per 
confequens totum triangulum AKC. dupluni 
efttrianguli A B E. , auferatur nunc a majo^ 
re A K C. portio A I C^;.& a minore A B E. 
portio A L£. 9 quoniam iablatum ad ablatum^ 
eft^ ut totum ad totiim 5 erit ex eadem pro- 
pofitione ip. lib. 5. > & (Ex ax.20.) reliquum 
mixtilineum AICK.ad reliquum mixtilineura 
A L E B. 5 ut totum ad totum . Reailineum 
A K C. duplum eft reailinei A B E. 5 erga 
Mixtilineum AICK. duplum quoque eft mi- 
xtilinei ALEB. Conftat igitur; quod in 
dato (chemate triangula mixtilinea uint iii- 
ter fe> ut funt quadrata bafis ^ & perpen- 
dicularis d\x6ix ab extremo unius^ ^d qua- 

N 4 % dra- 
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drata bafis ^ & perpendicularis d\i6tx ab 
cxtremo alterius ad latus faciens anguluin 
cum di(fla bajfi , quod efl propofituni • 

Figura Yigifimantna* 
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Nunc ulterius addo 9 quod pro triangu- 
lis mixtilineis non poteft capi altitudo, ut 
in triangulis reftilineis a perpendiculari du- 
^a a vertice ad bafmi ^ quoniam propor- 
tio recflilineorum eft diverfa a proportione 
mixtilineoruni , ut infra oftendam ^ cum 
egero de didb* Archimedis 5 quod circulus 
fit ad fiium quadratum circumfcriptum ^ fi- 
cuti undecim ad quatuordecim \ ibi videbi- 

mus , 
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mus^ quod duo triangula reiflilinea^ qux 
iunt inter fe in proportione fuperbipartien- 
te quintas 9 & propprtione fubfiiperbipar- 
tiente quintas^ fi a niajore recflilineo au- 
feratur dupluni) & a niinore fiibdupluni) 
ficuti fa<5lum eft in prafenti demonftratio- 
ne; mixtilinea^ quas remanent ( licet fub 
ejfdem bafibus j & altitudine } funt inter 
fe in proportione a^qualitatis ^ quse diverfa 
eft a dicfla proportione recfiilineorum ; ideo- 
que non poteft fumi altitudo pro mixtili- 
neis a perpendiculari dudla a vertice ad 
bafim 5 ut fit in redilineis . 

Dum igitur demonftratum eft in noftro 
fchemate ^ quod triangula mixtiJinea funt 
inter fe , ut funt quadrata bafis ^ & per- 
pendicularis unius 5 ad quadrata bafis 5 & per- 
pendicularis alterius, qu^e perpendiculares 
diiAx fint ab extremo bafis , ad latus fa- 
ciens angulum cum didla bafi , fequitur 5 
quod in mixtilineis A L E B* A L E M. (Per 
fr* 47. /• !• ) quia quadratum bafis A B. 
oftenfum eft duplum quadrati bafis A M., 
& quadratum perpendicularis B D. , eft pa- 
riter duplum qiiadrati perpendicularis MO.; 
nam 5 ut eft A B* ad B D. ^ ita eft A M. ad 
MO. 5 &alternando5Ut AB. ad AM. ; ita 
BD. ad M0.> etiam triangulmn mixtili- 

neiuii 
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neum A L E £•' fit duplum trianguli mixti- 
linei ALEM^ fed triangulum mixtilirieum 
A I C B. oftenfum eft quoque duplum dicfli 
trianguli mixtilinei ALEM.^ ergo ( Pef" 
ax.6.1duo triangula mixtilinea AICB-ALEB* 
funt mter fe «qualia ; quae duo mixtilinea^ 
ctiam probantur ^qualiaex eo^ quod quadra- 
ta bafiS) & altitudinis unius fint a^qualia qua- 
dratis bafis^ & altitudinis alterius; Cum utra- 
que habeant eamdem bafim AB. ^ & eamdem 
altitudinem BD* 

A* dicfiis mixtilineis inter fe sequalibus 
'AICB. ALEB. auferatur commune AFB. 
£ Per axiom. j-^^qux remanent APEL. 
B F C. funt inter fe ^qualia , quibus adda- 
tur commune FCE. , [ Eoa ax. 2. ] erunt to- 
ta quantitas AFCEL., & trilineum BEC 
inter fe gqualia . Portio AIC. oftenfa eft 
dupla portionis ALE* 5 ide6que d\6ta quan- 
titas 5 8c portio ALE* ( Per axiom. 7. ) funt 
inter fe sequales^ & per confequens [ Ex 
axiom. i. ] etiam portio ALE. ^ & trian- 
gulum redilineum BE C. funt inter fe sequa- 
lia. Portio ALE. eft sequalis cuilibetpor- 
tioni dati circuli ^ ideoque^ & trilineum BEC 
cuilibet earum erit^qualejquoddemonftran- 
dum erat , ut propofitum theorema verifica- 
retur^ Si igitur capiaiur quadratum, quod 

fit. 
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iit ) quadrupluni di<fti trilinei BEC. 9 & fi- 
mul Gum quadrato inicriptp A C redigatur 
per 14.1.2. adunum quadratum. £rittale 
quadratun) dato circulo A B C P. acquale 9 
quod facienduni) ac demonflrandum erat • 

£x iis 5 quae hucufque probavimus dedu- 
cuntur non injucundse demonftrationes. & pri- 
muni) quod re<5):ilineum triangulum BD£. 
xquale fit mixtilineo ALEBI. 

Quia portio A I C. dividitur bifariam a_* 
diametro BP. , ( Ex coroiLi.pr* 10./. 13. ) 
tixA portio A L £. quam femiportio A I D. 
funt inter fe «quales , utraque enim fubdu 
pla eft totius portionis AIC. Si ab ipfis aufe- 
ratur commune AQD. , qu^e reraanent AQI. 

QP£. iunt «equalia ^ «ddatur ipfis COmmune 

BQE. [ iVr ax* 2. 3 erunt re<flilineum trian- 
gulum BDE. 9 & mixtilineum ALEBI. inter 
ieacqualia, quod voluimus. 

Ex hoc infertur quod ficuti habetur qua-. 
dratum dato circulo A B C P. arquale ) fi ad 
ejus quadratum iafcriptum A C. addatur 
quantitas 9 ut dii5tum efl , qu£ fit quadrupla 
trianguli reftilinei BEC. 9 ita quoque quadra- 
tur idem circulus ABCP. 9 fi si quadrato cir- 
cumfcripto eidem circulo , auferatur quanti- 
tas^qux ut quadrupla triaoguli rcf^ilinei BDE. , 
quod ita demonflro. 

Qup- 
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Quoniam duo triangula ADB. AME- 
funt SEquianguIa , & scqualia 5 liabent enim' 
angulos ad puncfta D. M. reftos -> angulum 
D* per conftr.; & angulum M.j [P(?r 28. 1. 1] 
ut externum ^ & «qualem angulo B. re<5to 
interno 5 & oppofito ; habenf angulum A. 
communem 5 ergo ( Expro.-^Li.^ & reliquos 
a^qualesj (ed habent etiam bafes AB. AE. 
cx conftr. sequales, & adjacentcs sequali- 
bus angulis ergo( Pnfr pr.26.l.i.y tota trian- 
gula aequantur . Si ab ipfis auferantDr a:qua- 
lia 5 hoc eft a triangulo A D B« ^ femiportio 

AID., 
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A ID. 5 & ^ triangulo AME. portio ALE. ^ 
qux remanent A I B. A L E M. funt sequa- 
lia . Trianguluni mixtilineum ALEB. often- 
fum eft duplum mixtilinei A L EM. Si igi- 
tur a duplo auferatur AIB* «quale ALEM. 
(Exax.j.) reliquum ALEBL erit ^quaie 
eidem ALEM., fed ALEBL, & recfli- 
lineum BDE. demonftrata funt ^qualia^ 
ergo BDE.j & ALEM. funt etiam a^qua- 
lia inter fe. 

Ducatur nunc B X. paralella D A. , & 
AX. paralella DB.^ quia quadrantes NALE. 
D A H B* oftenfi funt arquales ^ funt etiam 
a^qualia inter fe quadrata A E. AB. ^ & per 
eonfequens mixtilinea ALEM. AHBX. 
funt etiam acqualia inter fe . Mixtilineo 
ALEM* oftcnfum eft «quale triangulum 
BDE.j eritigitur idem triangulum BDE. 
etiam «quale mixtilineo AHBX.^ fed AHBX. 
eft triangulum, per quod quadratum A B. 
excedit quodrantem DAHB. , ergo eft 
unum ex quatuor triangulis^ per qu^ qua- 
dratum circumicriptum excedit circulum. Si 
igitur a dicflo quadrato circumfcripto aufe- 
rantur dicHia quatuor triangula, hoc eft quan- 
titas qu^ quadrupla fit redilinei trianguli 
BDE. oftenfi ^qualis mixtilineo AHBX.^ & 
quantitas y (juac remanet redigatur ad unum 

qua- 
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quadratum^ illud quadratum erit «quale da- 
to circulo ABCP- ; quod erat propolitum • 

Eodem tempore quadratur etiam circu- 
lus AIC dati circuli ABCP. duplus . Quia 
cum duo mixtilinea ALEB, AICB. oftenfa 
fmt 2equalia5& mixtilineum AICK.probatum 
iit duplum mixtilinei ALEB. ; [ Per ax. 6. ) 
erit etiam duplum mixtilinei AICB. ^ & per 
confequens re<flilineum BCK. ^ & mixtili- 
neum A I C B. funt inter fe a^qualia, fed mix- 
tilineum AICB. eft iinum ex quatuor trili- 
neis^quibus quadratum circum^riptum cir- 
culo AICB. excedit eumdem circulum ; er- 
go fi a diiflo quadrato circumicripto auferatur 
quantitas^ qure fit quadrupla trianguli re<5lili- 
nei BCK. ^ & quantitas ^ qu^ remanet ^ redi- 
gatur ad quadratum , erit illud quadratum 
^uale circulo AIC. 5 ut patet. Idem circu- 
lus AIC. non fblum quadratur fubtrahendo i 
fuo quadrato circum(cripto ^ ut di<5lum eft^ 
fed etiam addendo ad ejus quadratum infcri- 
ptum . Nam cum triangulum Kbfceles ACT. 
dividatur bifariam a perpendiculari CB. ^ di- 
viditur in duo triangula C B A. C B T. ip- 
ter fe «qualia ^ a quibus fi auferantur aequa- 
lia, AICB. BCK* lExax..i.) quse re- 
manent portio AIC5& triangulum CKT. 
funt inter fe squalia; Ergo fi capiatur quan- 

ti- 
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titas, quae quadrupla fit trianguli CKT., 
& addatur quadrato in di(5lo circulo infcri- 
pto , ita 5 ut reducantur ambo ad unum qua- 
dratum ; diftum quadratum erit a:quale cir- 
culo A I C. , quod volebamus , 

Secundo deducitur , quod portio ALE. 
major fit triangulo mixtilineo A L E M. Pro- 
trahatur NE. ufque ad BC. , ut ad pun- 
ftum S. . Quoniam NE, dufta eft paralel- 

.la PC. lateri quadrati ACiPer/fr.^o.l.i,'] 
erit etiam paralella oppofito lateri AB. j 
Similiter dus BC. ME, funt per conftr. 
paralellse , & quia angulus ABC. eft re- 
.ftus, paralellogrammum BE. eft re^angu- 
lum (Ex J4. /. i. ) divifum bifariam k diago- 

. nali B E. , & confequenter duo triangula 
BES. BEM. iiint inter (e squalia . Often- 
fiim eft etiamduo triangula AME. ADB. 
effe squalia , d quibus ablato communi 
AMID, 5 quz remanent triangula IMB. 
I D £. funt xqualia , quibus addito commu- 
ni BI£.', erunt triangula BME, BDE. 
inter fe jequalia , & idcirc6 BDE. erit 
etiam «qualeBSE, ; Triangulum BEC. 
majus eft triangulo B£S, toto trilineo ESC, 
ergo eodem trilineo majus eft etiam trian- 
gulo BDE, . Mixtilineum ALEM. ,&tri- 
angulum BDE. demonftrata funt xqualia . 

Tri- 
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Triangulum BEC oftenfum eft niajus tri- 
angulo B D E. toto trilineo E S C. 5 ergo 
eodem trilineo eft quoque majus mixtiliQeo 
A L E Mo ^ed Triangulum B EC. ^ & portio 
A L E. oftcnfa funt inter fe aequalia ; fi igi- 
tur Triangulum BEC. majus eft mixtilineo 
ALEM. toto trilineo ESC. ^ etiam por- 
tio ALE. eodem trilineo major cft^ quod 
voluimus . 

Tertio infertur^ portionem ICF.. cffe 
sequalem triangulo E S C. 5 quod ita often- 
ditur . Qupniam triangulum IDE. habet an- 
gulum D. ex conftr. reftum, angulum E* 
probatum femire<flum [ Ex^2.L i- ) ^ ^^^' 
reliquus ad pun(5lum L etiam fcmirciflus ^ 
ideoque eft triangulum Ifbfceles habens la- 
tera D E. D I. «qualia ^ fed sequalia funt 
quoque latera B D. CD.(Ex def. 15. ] funt 
enim femidiatiietri ejufdem circuli . Duo 
igitur triangula BDE.. CDI. ^ quia habent 
latera B D. D E. C D. D I. inter fe «qua- 
.lia^ & continent eumdem angulum Dw QPer^. 
/.i.)habent etiam bafesBE. CI. arquales^ 
& tota triangula ^quantur. Diameter BP.^ 
quia dividit diametrum AC. fubtendentera 
arcum AIC. ad angulos recflos^ (Ex:^.l.^. 
^pr. 10./* ij.) dividit bifariam tam A C^ 
quam arcum AIC. ^ & propterea dividit 

to- 
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totam portionem AIC. in duas partes DIA* 
DIC inter fe arqualesj eft igitur totapor- 
tio AIC dupla femiportionis DIC^ fed 
ctiam oftenfa eft dupla portionis ALE.^er- 
go ALE. DIC fiint inter fe sequalia . Tri- 
angulum B E C oftenfum eft sequale portio- 
ni A L E. 5 Ideoque eft etiam aquale femi- 
portioni D I C Si igitur triangulum B E C 
cxcedit triangulum BDE. toto triangulo 
CSE. 5 & fcmiportio DIC. excedit re<5lili- 
neum C I D. , oftenfum sequale B D E. ^ to- 
ta portione I C F. , erit dicfla portio trian- 
gulo CSE. aequalisj quod erat.propofitum* 
Agamus nunc de lunula Hyppocratis 
Chij 5 quse ex noftro (chemate ^ in quo dti- 
fta fiint latera A B. B C trianguli A B C ^ 
aperte videtur^ illam elfe tantum verfionem 
interioris portionis AIC extra latera AB. 
B C trianguli A B C ; Ideoque fblummodo 
concludit modo fophiftico, quod portio AIC 
eft sequalis duobus portionibus A H B. BGC 
(imul fumptis 5 quibus fi addatur commu- 
ne triangulum mixtilineum ABCL, totum 
triangulum reftilineum ABC^ & curvili- 
ncum, ideft lunulam AICGBH. fimt in- 
tcr (t arqualia, licet Autor ad tegendam 
ibphifticam probationem oftenderit quadran- 
tcm A I C P. 5 & fcmicirculum A H B G C 

O effe 
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eflfe inter fe «quales , a quibus dempto com- 
muni AIO 3 qu2e renianent triangulum APC. 
& didam lunulam A I C G B H. funt inter fc 
a^qualia 3 & per confequens dari quantitates 
curvilineanij & reftilineam inter fe asqua- 
les : Et quamvis hoc verum fit; nihilomi- 
niis ex ejus demonftratione nihil proficuum 
eruitur . 

Nos autem demonftravimus quantitatem 
AEBH3 & redilineum triangulum ABC 
cflfe inter fe jequalia 3 a quibus dempto com- 
muni reftilineo A B JE. 3 qua: remanent por- 
tio AH B. 3 & revflih^neum triangulum B E C 
funt a^qualia^ ideoque junfta quadrato in- 
fcripto quantitate 3 quse fit quadrupla trian- 
guli BEC. conftituitur quadratum dato cir- 
culo ABCP. «quale . 

En quanta facilitate quadratur circu- 
lus 3 & tam pure 3 tam fimpliciter ^ ut dudu 
unius TcAx linex ab angulo verticali ad ba- 
fis feiflionem in triangulo reftangulo Ifbfce- 
le ( prout demonftratum eft ) habeatur 3 & 
reftilineum triangulum B E C. «quale por- 
tioni circuli AHB. 3 & triangulum BDE. 3 vel 
EBM. «qualc mixtilineo triangulo ALEM. 
Et hoc dixifle fit fatis 3 dum Magiftris Ma- 
theflim (quas Ego ah*is diftenfus curis 3 vix 
primoribus labris attingo ) ^ & perfpicacio- 

ribus 
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ribus ingeniisreliiiqno,eIegantes aliasinve- 
cire, ac novas demoi^rationes torum fa- 
pientia dignas . 

Si autem vis in promptu habere quadra- 
tum zquale cuicumque circulo dato . Fac 
circulum, & defcribe in eoquadratumjde- 
inde cape re<flam lineam, qu£ major fit 
uno latere difti quadrati quarta parte,ideft 
quic fit fexquiquarta ejufdem lateris, & il- 
la dabit tibi latus quadrati dato circulo 
zqualis • 
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lat qtiadratum AC. ^ jungatufque ACj 
& protrahantur duo Jatcra indefinite 

BC 
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B C D C. 5 & divifo birariam latere B C. 
ad punftum X. 5 intervallo B X. , vcl C X. 
abfcindatur jcqualis C Q^; dcinde divifa bi- 
fariam BQ^ad pundum a., intervallo aB.> 
vel aQj^ducatut arcus BPQ^, & capto in- 
tervallo CP. abfcindatur jcqualis BC. , & 
ducatur G L* paralella A C. ,. & ducatiir 
Ctiani B R. perpendicularis dd A C. Deni- 
que capiatur intervallum AB.,&ab{cin- 
datur xqualis A £. , 6c ducatur £ N. para- 
lella DC. ; iungat.urque B£. , 3c captoin- 
tervallo D A. j vel D C. centro D. , duca- 
tur arcus AMC. , & fimiliter intervallo NA., 
vel N £. , centro N. ducaiur arcus A O £. 

Qnia rcAa CP. (JVrij»/.5.) eft mc- 
dia pfoportioftalis inter red^as B C. C Q. ; 
hibet B C. ad C (^ ( £« Lemm, 8. /. 6/) 
duplicatam proportionem illius ,^u^m habet 
■B C* ad CPi., fcd quadratum B C* ad qua- 
dratum C P,. ( Per 20 /. 6. ) habet eamdem 
duplicatai)3 proportionem , quam habet la- 
tus omologum BC. ad latus omologum CP. j 
jhabebit (Per 1 1 . //^.5) quadratum re&x CB. 
ad quadratum re^<e CP* eamdem propor- 
tionem,quam habet BC. ^d CQ»_^Percbn- 
ftru^ionem B C. dupla eft C Q^, erit igi- 
tur "quadratum lateris BC. duplum quadra- 
ti laterii C P. , ideft duplum quadrati late- 

O j ris 
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ris B G. ipfi CP. «qualis , fcd quadratum 
lateris £C. ad quadratuni lateris £G. (Per 
22. //^.d.) eft ut triangulum £CA. ad fi- 
mile triangulum B G L., dum igitur quadra- 
tum lateris fiC. duplum eft quadrati late- 
ris B G. ) erit etiam triangulum B C A. du- 
plum trianguli B G L. ) ideoque re<^a G L. 
dividit triangulum BCA. in duas xquales par- 
tes y & triangulum B G L. tequale eft qua- 
drilineo A L G C. 

Ducatur nunc i pundo C. per pundlum 
H. interfecationis re<5ta C H. indefinite , & 
capto intervallo HJF. ab(cindatur «qualis 

CH., 



CircuH Quadrat, IIL 1 72 

CH., & a punfto H. cxcitctur perpendi- 
cularis HK. , & capto intervallo FM» ab- 
fcindatur aqualis H K. , jungaturque K C. 

Quoniam duo triangula H F M. C H K; 
habent latera H F. C H. ex conftr. sequa- 
lia , pariterque «qualia latera FM. HK.> 
& angulos i di<5lis lateribus contentos acqua- 
lcs 5 ideft reftos per conftr. , habent quo- 
que ( Ex 4. //^ i •) & bafes HM. CK. aqua- 
les , & ( P^ S.ttki. ) tota triangula arquan- 
tur; Scd triangulum CHG. , ut pars tri- 
anguli CHK. minor eft ipib , ideoque etiam 
minor triangulo H F M. 5 & per confequens 
femiportio HFM.j quac major eft trilineo 
re(5tiIineo H F M. ; cft multo major trian- 
gulo mixtilineo C H G. Idem eft de (cmi- 
portione VMF., & triangulo AVL. . Si 
igitur ab sequalibus £GL. ALGC. aufc- 
rantur inxqualia; hoc eft i triangulo £GL. 
majus V M H. j & i quadriiineo A L G C. 
auferatur minus , ideft duo triangula p H G. 
A V L. 5 erit reliquum C H V A. majus re- 
liquo LVMHGB.5 & fi majori CHVA. 
addatur majus HMV. , 8( minori LVMHGB. 
addatur miniis , hoc eft duo triangula CHG. 
A VL. 5 erit tota portio AMC. mult6m^- 
jor triangulo mixtilinco A M C B. , & con- 
requenter di<fla portio major cft idtiodictate 
trianguli ABG. P 4 In- 
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Infliper quoniani reifla NE. fa<5la cft pa- 
ralella JDC. ^ erit angu us ENA. externus 
(Per 28. /. I. ) reAus 5 quia interno ^ & op- 
pofito retfto D. «qualis; Angulus A. qua- 
drati ( Ex corolLp. 4. lib. 2. ) dividitur bi- 
fariam a diametro A C ^ ergo in triangulis 
A N E. A R B. , quia duo anguli N. R. (Iint 
recSli^duo NAE. BAR. femireAi, (JPer%2^ 
/. I.) erunt & reliqui AEN. ABR. ctiani 
{emirefti; Ide6que didia duo triangula funt 
Ifofcelia 9 & a:quiangula ; fed bafes A E.^ 
AB. sunt ex conflr. squales^ & adjacent 
arqualibus angulis ^ ergo ( Per 26. /. i. ) tota 
triangula airquantur, & idcirco quadrantes 
NAOE. RATB. [£y/r. 28./. j.] fant 
inter fe scquales^ & per confequens scqua-* 
les etiam funt inter ie portiones AOE. 
ATB. Quadratum diamctri AC {Exfr. 47. 
/.i.)a!quale eft, quadratis laterum AB. BC^ 
& duplum quadrati A B. ^ ^ ideoque etiam 
duplum quadrati AE. ^ fed circuli funt in- 
ter ie^ [Per2.lib. 12*] ut funt eorum qua- 
drata ^ ergo circulus AMC duplus ell cir- 
culi AOE. , vel ATB. 5 & propterea etiam 
portio AMC dupla eft portionis AOE.^ 
velATB. 

• Confiderentur nunc duo triangula re- 
ailittca ABC ABE.^ qua: cum habeant 

eam- 
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e&tn^em altitudkien) BR. lExi,lik6.)Cmt 
inter {e, ut bafes AC. A£.) & quoniam 
oftenfum eft quadratum bafis AC. duplum 
cfle quadrati bafis A £. , di6kx bafe$ fimt 
potentia commenfiirabiles , &: earum qua- 
drata fiint ut numerus ad numerumj fcilicet, 
ut feptem ad quinque , Idedque triangulum 
ABC. , efl fuperbipartiens quintas trian- 
guii A B £. Si igitur ex feptem , hoc efl: 
ex triangulo ABC. auferatur numerus me- 
dietate major, qui continet quatuor nume« 
ros, hoc efl fi auferatur portio AMC. , 
qu« oflenfa efl major medietate trianguli 
A B C. ; numeri , qui remanent erunt tres ; 
& fi d quinque numecis , hbc efl d minore 
trianguio AB£. auferantur duo numeri, 
qtti flmt dimidium quatuor numerorum ^ hoc 
efl auferatur portio A O £. , qu« dimidia^ 
efl pOrtionis A M C. , erunt pariter nunie- 
ri 5 qui remanent trer; ideoque ablatis d di- 
Ais triangulis tedilineis A B C. AB£.dua- 
bus portionibus AMC. AO£. , quje rema- 
nent mixtilinea triangula A M C B. AOEB. 
funt inter fe «quah'a ♦ A* diftis mixtilineis 
deme commune A2B. ( £«tf*. 3. ), quac 
remanent A O £ 2. BzC. funt sequalia, qui- 
bus addatur commune £ zC, tota quanti- 
cas AQECz., & triangulum BECi erunt 

«qua- 
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«qualia. Portio AOE. ^ quia oftenfa cft dimi- 
dium portionis AMC^erit a^ualis reliquar 
quantitati AO£Cz, ^ & idcirco etiam arqua^ 
lis triangulo B£C. Si igitur capiatur quan- 
titas ) quje quadrupla fit trianguli ££Q , 8c 
fimul cum quadrato infcripto circulo AOE.> 
vel A T B. redigatur ad unum quadratum , 
£rit tale quadratum atquale di(5io circulo 
AOE.^ vel ATB., quod volebamus. 

Ex diftis oftenditur veram eflfe aflfcrtio- 
nem Archimedis ; videlicet ^ quod circu- 
lus {e habeat ad fiium quadratum circumfcri- 
ptum^ ut undecim ad quatuordecim , nam 
fi fupra quadrantem R A T B. ducantur AS. 
B S. paralells duobus lateribus R A.R B.> 
quia in quadrato RS. , dimidium ejus BSA.^ 
conftat 9 ut oftendimus ex (eptem numeris ^ 
quorum tres continet triangulum mixtili- 
neum A T B S. , & quatuor ^ portio A T B . 
Septem quoque numeros continebit alterum 
dimidium A R B. ^ cui fi addantur quatuor 
numeri ^ hoc eft portio A T B. , erit totus 
quadrans RATB. numerorum undecim, cui 
fi addatur triangulum mixtiJineum A T B S. 
numerorum irium ^ erit totum quadratum 
R S. numerorum quatuordecim : Sed ficut 
fe habet quadrans R A T B. ad quadratum 
RS.) ita fehabet totus circulus ATB. ad 

fiium 
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(ttum quadratum circumfcriptum ; nam ii 
utraque quater multiplicentur , erit totus 
circulus ad fuum quadratum circumfctiptum ^ 
ut 44* ad 56. £t rurfus fi di(5li numerire- 
digantur ad minimos numeros , erunt pari* 
ter ut II. ad 14. £fl: imtur Circulus ad 
iuum quadratum circumfcriptum ^ ut dixit 
Archimedes ^ut undecim ad quatuordecim^ 
quod erat propofitum • 

Hsec demonflratio non efl omnino cer- 
ta 5 nam licet fit verum ^ quod portio AMC 
major fit triangulo mixtilineo AMCB.^ & 
major quoque dimidio trianguli ABC. 3 ni- 
hilominus 5 quantus fit ejus excefliis igno- 
ratur 5 nec demonflrari potefl : qus iiicerti- 
tudo oritur ab altitudine Trilmeorum capta 
ex perpendiculari 5 cadente ab eorum vertice 
ad bafim , ut fit in triangulis redilineis ^ nam 
talis regula non potefl defervire pro triangu- 
lis mixtilineis , qula in altitudine fic accepta ^ 
triangula re(5lilinea5& mixtilinea mutant pro- 
portionem, ut apparet ex prsefenti demonftra- 
tione, in qua pro reftilineis triangulis eftpro- 
portio fuperbipartiens , & fiibfiiperbipartiens 
quintas ^ & pro triangulis mixtilineis eft pro- 
portio aequalitatis j quod non evenit in no- 
ftra regula fupra data^ in qua retinetur eadeni 
proportio pro utrifquc trilineis, ideoque geo- 

nie- 
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metrice demonftraturaflumptum;ied capieii'»- 
do altitudinem pro utrifque trilineis , ut do- 
cuit pro /blis rcftiJineis Euclides ; nihil cer- 
ti ftatui poteft , & propterea dixit Archime- 
des, quodejus alTertio non erat certa» fed 
vakie veritati propinqua . 



DE PR^STANTISSIMA 
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Infra quafcumque duas datas reAas Lineas . 
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Ultimoloco agendam eji de via ^ acmetbodo 
iiroeniendi infra duas datai lineas , duas 
mediasproportionales^ quihus perficitur Proble^ 
wa Deliacum ^ hocefl dupUcatio cuhi 5 ^ qua- 
cumque corpora in data proportione augentur ^ 
wlminuuntur\ quemadmodum idipfuminfi" 
gurisplanis efficitur per unam mediam • Hanc 
viam primm aperuit Hyppocrates 5 quam 5 ut 
fingularem ^ ^ unicam omnis Geometrarmn^ 
pofieritas amplexa efi\ ^ c^i Platonis bortatu 
omnes breci^c Geometr^c fummo fiudio incuhue^ 
runt . Ah Eutocio in comm. in Archim. varij 
recenfentur fuhtilifpmi modi^ Platonis^ArchitiC 
Tarentini 5 Menecbmi 5 Erathofienis 5 Pbilonis 
Bizzantii ^ Heronis^ Apollonei Pergei^ Hicome-- 
dis 5 DiocUs 5 Spori ^ Pappi ^ quihus aliqs dein-* 
di addiderunt Vernerus^ P. Gregoriusd S. Vin" 
centio ^ nec non ( ut de ^oanne Moltero Haffo 
taceam ) Crifiopborus Gruemhergius ^ Rena-* 
fus Cartefius , aliique ^fed nec ah antiquis ^ nec 
ah ullo alio ufque adpr^cfens tempus Prohlema 
boc celeherrimum geometrich folutum efi . Peri^ 
culum ejufdemrei fecit etiam Pater Clavius S. 
I. in fine propofitionis undecim^ lih. 6. elemen^ 
torum Euclidis , fed geometricam metbodwn^ 
adinveniendi duas di&as mediasproportionales ^ 
reperire non potuit ^ ut apparet exfequentihus 
^y//xwr^/x.Sinefliagnolabore interduas redlas 



i8z ? jl -R s ni. 

datas reperiemus duas medias proportionaleS) 
non quidem geometricc^omninojfed quafi at- 
tentando 5&praxim iterum, atque iterum re- 
petendo , donec id , quod quxrimus^afTequa-^ 
mur • Huc ufque Clavius . 
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Ef quamvis Orontius ttnwus fe jaBet^quod 
repererit modum adinveniendi duas mediasprfh 
portionales , infra illas duas tantdm datas ^ 
quarum minorjit aqualls dimidio majoris ^ vel 
illius medietatem excedat \ nibilominds ejus de^- 
monflratio nihil concludit^ cumjitfalfa^ ac fo-- 
phiflica ^prout manifejlumfit ex ipfius demon-- 
firatione ^ quam hic appono , nonper extenfum^ 

fed 
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fedejut partem , qua credlt probare Intentum , 

InfuhjeBofchematefunt per tpfum du£ re- 
&(C data JB» BE< Compofite ad angulum re- 
Sium : deinde Intermllo majorh AB. , centro B» 
ducit ctrculum JDCL.^ completgfydiametros,^ 
divifa EF.fecundum extremam , (^ mediatnuj 
rationem ad punBum K.^id punBo C. per di- 
BumpunBum K.ducit reBam CL. ) ^jungit 
LA. henique dpunBo E. ducit MN. parakl- 
lam CL.-i^ ftmiliter dpunBo J.ducit AR. pa~ 
raUllam MN.^ ^jungit RN. RM. , atque ita 
efformat argumenta . 

§lupniam du£ AR. MN funt paralella 5 
Mguli nlterni ARM. RMNfunt interfe aqua. 
/«j ex 2p. l. primi^ ^ oh eamdem rationem duo 
anguli alterni ANM.NAR. funt aquaUt : An- 
guliprfterea circa 0. verticemfuhAOR.MON. 
per 15. primifunt tcquales. Equiangula funt 
itaque AOR.^& MO N. Trianguh , & qua 
circuM igitur aquales angulosfunt latera , in- 
vicem proportionaUa ( per 4. Uh. 6. ) Sicut 
igitur AO.adORi Sic NO. ad OM. j SimiUs 
ergoratienisfunt AO. ad ON. , atque ipfa RO, 
ad OM. latera . 

' • Profterea cumfit^ ut AO.adO R. ,/1? NO. 
adOM.i&quifuh AOM. NOR. eontinen- 
tur anguUfuntper i s.l.primi tnvicem aquaUs. 
Triangula igitur AOM. NO R. bahcnt unum 

P an- 
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angulum unl angulo ^qualcm 9 ^ qu£ circum 

^qualei angiiloi laterareclproci proportionalta. 

JSquum eji igitur triangulumAOMJpfi trian- , 

guloNOR.^per is.fexti^^ quoniambafei 

AM.^^ NR. in iequalibus trianguli ^quales 

fubtendunt angulos ^ fimilis igitur coguntut 

ejfe ratlonis^ Atqui AO. , ^ OiV.> necnon RO.y 

^ OM.fimlUs quoque Punt rationis. E/ienim 5 

ut AO. ^ ad OR. ^ fic NO. ad OM. , proportith 

nalia itaque funt eorumdem triangulormfkJ 

AOM.^ S* NOR. htera , ^proindi ipfa trian- 

gula funt invicem aquiangula , ^ aquales ha^ 

bent anguloifub quibus ejufdem rationis latcra 

fubtenduntur per s.fexti . Namficut in trian- 

gulis aquiangulis fimilis rationis funt ^ qua 

icqualibus angulislaterafubtenduntur^ /^^4* 

fexti^fic in triangulis , quorum laterafunt pr(h 

portionalia^fimilis rationis latera aquaUs wr- 

fa vice fubtendunt angulos. Angulus itaque^ 

A MO. ipfi ORN. , atque reliquus MA O. reli'^ 

quo ONR. efi aqualiuln redlis ergo lineis AM.y 

^ NR. reS{(C incidentes linCiC AN.^^ MR.'^ 

:efficiunt alternos angulos invicem ^equaUs ; por 

ralella efi igitur NR, ipfiAM. Paralcllogram'' 

Mumeft itaquh ipfum AMNR. quadrihte- 

rum 9 ^ reBangulum , quia cum duo anguli ai 

punUa A. M. fint redii ^ qui ex oppofito confti- 

tuunt anguli N. R.funt reffi 5 per 3 4. primi . 

H^c 
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H^c ejl tota demonjiratio Omntli . 

Sedji vera ejlent 3 ^ non fophijlica ejui 
argumenta ^ duWi duabus rediis AG. RG^pro^ 
haretur rationihm ah Orontio adduSiis ^ etianr 
redias AM.KG.eJJe interfeparalellas\ nam duo 
triaffgula AIR,GIM*/unt etiam aequiangulcL^^ 
^ quae eirca aquales angulos funt latera in-- 
'Dicem proportionalia , per 4. /. d, ^Jicut igitur 
AI. ad IR. ^JiC GL ad IM.fmilis ergo ratio-- 
nisfunt AL ad IG. 5 atque ipfa RL ad IM. la- 
tera . Et ita profequendtijingulis argumentis , 
quihus ufuseji Orontius^ prohatur ^ duas re^ 
Bas AM. RG. ejfe etiam inter fe paraleU 
las\fedper Orontium eidem AM. paraUlin^ 
cji redia RN. 3 ergoper 30, /• i, ; etiam dua re^ 
Si^ RN. RG. facientes angulum GRN. funt 
inter fe paralelliC \ quo nibil abfurdius conci^ 
pipoteji . Falfa eji igitur ejus demonjiratio^ ac 
fopbijiicafunt omnia argumenta ab Ipfo addu^ 
dia^^ nijijallor ^ ejus icquivocatiofta eji in 
boc 5 quod latera tantttm proportionalia fecit 
reciprocay ut expendenti accurath patet . Da- 
bimus ergo abfolutifjimam methodumpro inven-* 
tione duarum mediarum proportionalium in- 
fra duas datas quafcumque reSias^prout exfe-- 
quentihus problematihus apparebit • 
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PROPBL. I. PROPOS. I. 

DAtis duabus redtis liaeis , 
quarum mtnor , fit vel 
jequalis dimidio maioris, vel il. 
lius medietatemexcedat; Inve- 
nire duas mediasinfraillas pro. 
portionales. 

Slnt dux dau reAx linez A.6.,quaruni mi- 
norB. excedat medietatem majoris A. 
vel arqualis fit dimidio ejufiieni. Capiatur in- 
tervallum majoris A.,& fafto ad libitum cen- 
tro ad aliquod punftuni I. , ducatur circulus 
AMKZ. , & ducantur diametri AK. MZ., 
quxfe interiecent ad angulos reif^os . Poflea 
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capto intemllo minoris fi. abfcindatur zqua'- 
lis lE. , & reliqua pars EZ. ( Expro. 11./. 2^ 
dividatur (ecundum extremamj & mediam i;a- 
tionem ad aliquod pun<5luni X., ita ut iit,(icuti 
Z£. ad £X. , ita £X. ad XZ. , atque d pun- 
^o K. per punftum X. ducatur KL. ufquead 
peripheriam circuli , & jungatur L A; , dein- 
de 4 punfto E. ducatur CG.paralella KL. , & 
divifa bifariam refta CA. ad aliquod pun<flum 
0. , intcrvallo OA., vel OC. ducatur circulus 
ABCG.j&jungantur AB.BC. BG. 

Quiaangulus KLA. ( JBx/r.g i./.g'.) in {e- 
micirculo eft re<ftus , & CG. du<5ta eft para- 
lella KL. \Verpr. 28. /. i. ) angulus C G A. , 
ut externus , & aqualis angulo interno , & op- 
pofito L., eft etiamreflus, ideoque in femicir- 
culo AGC. Angulus ABC. , eft etiam in fe- 
micirculo A B C. ; & idcirco re<5lus , & quo- 
niam re^fla BG. tranfit per centrum O. , angu- 
li quoque B C G. B A G. in femicirculo fiint 
re<5li , & per confequens quadrilaterum AC. 
cft paralellagrammum re<5langulum . 

Si reifta BC non tranfit j)er centruni O. , 
erit centrum , vel l parte finiftra OA. , vel ^ 
dextera OC. 5 & primiim . Sit centrum , fi eft 
poflibile , d parte finiftra OA. , & tranfeat pe;r 
Qi<5lum centrum reifla GN.,d pundlo G. duca- 
turrc(5ta ad libitum > qus fecet circplumad 

p 3 «li- 
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W^ura Trig^fft^e€Ui$ia* 
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aliquod punftum T. ^ & protraliatur indcfini«- 
te, ut linea reda GH. ^ dcinde captointcr- 
vallo redi NG. ^ centro N. recetur GH. ad 
aliquod pundlum H. , &Jungatur NH. , poftea 
intervalload libitum^ facflo centroin pun<5lis 
G.H.ducantur duo arcus (efe invicem intcrfe- 
cantes ad aliquod punftum D. ^ & jungantur 
DH. DG. ; Denique a puncflo N. per punftum 
T. intcrfecationis ducatur NF. ^ & fimiliter a 
puniflo B. per di<5lum punftum T. ducatur DP.j 
&junganturDT.DN. r 

(3^oniam duotrianguIaNGD. NHD.lia- 
bcnt latcra NG. NH. ex conftrudlionc scqua- 

lia y 
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Ik 5 & pariter a^qualia latera DG. DH. (funt 
enim femidiametri sequalium circulorum^ ) & 
latus DN. commune^ aiquantur interfei& 
anguli ad punftum N. oppofiti a:qualibus la- 
teribus ( Perpr.^J.i.'] funt sequaleS. In trian- 
|ulis igitur GNS. HNS. quia latera HN. GN. 
lunt iiequalia ^ latus NS. commune , & anguli 
adiclis llteribus eontenti sequales ( Expr. 4. 
/.!.)) eriint quoque ^ &; bafes GS. SH. inter 
fe aquales, & quiabafisGH. efl: divifa bifa-* 
riam [^^Perpr. j . /. 3 . ) , eft etiani divifa ad an- 
gulos recftos ; Sed angulus re<5lus GSN. ^ ut 
externus triangulo STN. (Expr. 32. l.i.'] eft 
acqualis duobus internis , & oppofitis S T N- 
TNS. 5 ergo angulus T. eft rcfto mi nor 5 ideft 
acutus 5 & per confequens ( Perpr. 31. /. J • ) 
cumfit inmajoreiegmentOj bafisGN. trian- 
guli G T N. fiibtendens didum angulum T* 
non poteft tranfire per centrum^ fed cadit e5^- 
tra centrum . Non igitur centrum circuli cjt 
in parte finiftra OA. 

Dico infiiper, qupd centrum O. nec minus 
poteft effe in dextera parte OC 5 & quia tam 
conftruiflio , quam demonftratio eft omnino 
cadem cum ea, qu2 nunc faifla eft; non eft am- 
plius in hoc immorandum ^ dum unufquift^ue 
poteft a femetipfo id experiri . Duni igitur 
centruni non potefteffe nequq a finiftra partc 

P 4 OA. 
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OA. 5 neque d dextera OC. ^ erit necetfaf 16 ii 
pundloO. 5 per qubd tranfit re<5la GB. 

Si quis animo contradicendi aflferere vel- 
let 5 quod re<5la DN. tranfit per punftum T. r 
& per confequens , quod angulus GTN. fit 11 
femicirculoj & redus; & propterea reda GN 
fubtendens di(ftum angulum tranfit per cen* 
trum. Hoc dici non poteft . Primo quia cuo 
tres linese DT. PT. FT. fdh interfecent al 
jpunftum T. 5 fi reda DT.^quseextremoD. ci- 
dit ad finiftram partem refta^ PT. ^ cum qua^ 
facitangulum, protrahatur, caderedebet e«- 
tremo oppofito ad partem dexteram di^iz 
PT. 5& non ad finiftram ad punftum N., idej- 
que DN. non poteft tranfire per punftum T. . 
Secundoloco ^ fi refta DN. trahfiret per pun- 
<5lum T.^ quia per dicflum pun<5lum tranft 
etiam ex conftr. re<5ta NF.^dua? re<fl« DT.FT. 
haberent commune fegmentum TN. 5 quod 
eft abfurdum ( Per ax. 10. ) . Non igitur D N* 
tranfire poteft per punftum T. , & confequen- 
ter cum angulus ad di<5lum pun<5lum fit acutus, 
quemadmodum eft jam demonftratum , re<5la 
G N. illum fubtendens non tranfiit per cen- 
trum 5 {edcadit extra illud 5 quod voluimus . 
Probato igitur 5 quod re<5la B G. tranfit 
per centrum O. » anguli B C G. B A G. [ Per 
/r. 3 1. /. 3. ) in femicirculo funt re<5li , & quia 

etiam 
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etiamoftenfifunt refti angali AGC. ABC.j 
quadriliDeum AC. eft paralellograninium re- 
Aangulum , ideoque eft , ( Per/ir. 4. /. 6. ) 
nt AI. ad IB. ; ita IB. ad IC, & ut IB. ad IC, 
ita IC. ad I£. , iunt igitur quatuor re^x AI. 
IB. IC lE. continue proportionales , qua- 
rum dua AI. lE. fimt illidats, ergo reliqua: 
XB. IC Tunt du£ medix inventx infra illas 
proportionales . Datis igitur &c.quod facien- 
duni erat . 



PCO: 
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PROBL. II. PROPOS.ir. 

DA tis duabus redis lineis » 
quarum minor (ic quarta 
pars majoris , vcl major quarta 
parte, fed minor dimidia ; repe- 
rire infra illas duas medias pro- 
portionales . 

Tigura Tr^e(tm^urtU» 

^ F.xxxnr 
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Int dux datx re&x A, B. , & minor B. fit 
quarta pars niajoris^ vel excedat quar^ 



tani 
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tam parteni ^ fed non pertingat ad dimidiani • 
Capiatur intervallum majoris A.^Sc fa<5lo cen-? 
tro ad aiiquod pun<5ium 1« ducatur circulus 
AMKZ. 5 & fiant omnia ^ ut fadtum eft fupra ; 
fed divifa femidiametro IZ* in 0(5lo partes 
«quaies ^ & abje<5la una odtava parte ^ ut FZ. 
capiatur intervallum minoris B^ , & abfciffa-^ 
«quali lE* ^ reliqua EF* dividatur fecundum 
cxtremam 5 & mediam rationem ad aliquod 
putiftum X. : deinde fac omnia 5 ficuti fa<5lum 
cft in conftru(5lione primi problematis ^ prout 
infpicitur in fubje^nio fchentate • 

Demonftratio hujus problematis eftom- 
nino eadem ^ cum illa , qux jam fa(5la eft in 
prima propofitione ^ ideoque fupervacaneum 
cft illam repetere • Sicuti etiam fuperflluum 
cflet demonftrare 5 re*5lam BG. tranfire per 
ccntrum O. minoris circuli ; nam conftrucftis 
trianguljs GND. HND. ^ ut fa(5lum eft in an- 
tccedenti figura ^ demonftraretur quoque , 
quod centrum O. non poteft eflfe ^ neque in.^ 
finiftra parteOA* ^neque in dexteraOG. 5 fed 
neceflfario eft in puncfto O.5 perquod tranfit 
re<5la BG. . Repete argumcnta fuperius faaa , 
& hab.ebis intentum • 



PRO- 
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PROBL. 111- PROPOS. lir. 

DAtis duabus redis lineis r 
quarum minor fit oftava 
pars majoris , vel major oftava 
parte , fed minor quarta parte 
iiliusireperireduas mediasin- 
ter ilias proportionales . 



' M 
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Mn iafaciendafuxit,utfa^umeftlnan- 
tec edentibus conftru^flionibus, excepto 

fo- 
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folum , quod femidianieter IZ. dividenda eft 
in fexdccim partes sequalcs ^ & tribus earum 
partibus abjec^is ^ ut FZ. ^ capiatur interval- 
lum minoris B. , & abfciflfa «quali lE ^ reliqua 
EF. dividatur lecundum extremam^&mc- 
diam rationem ad aliquod pundtum X.^ de- 
inde profequatur in omnibus ^ ut fupra fa- 
ftum eft . 

Demonftratio eft eadem cuni fuperiori- 
bus* 

PROBL.IV. PROPOS.1V. 

DAtis duabus rcdlis lineis ^ quarum minpr 
fit decima (exta pars majoris , vel ma- 
jor decima iexta^minor vero oftava parte; In- 
venire inter illas duas medias proportiona- 
lcs • 

In hac hypothefi fbla differentia ftat in-> 
hoc^quod divifa diametro IZ, pariter in fexde- 
cim a^quales partes , abiciendar funt quinquc 
earum . Reliqua facienda funt ^ ut in antece- 
dentibus facflum eft ^ quia tim conftruAio ^ 
quam demonftratio eft eadem • 



PRO- 
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PROBl. V. PROPOS. V. 

HOc problema ell circa duas reftasjqii»- 
rum minor fit brevior decima fexta.. 
parte ma)oris,&in talicafu, ut inter ipfii 
-reperiantur dua: medix proportionales , divi- 
-dcnda ert (emidiameier in {exde^iro partes 
xquales , & abjiciendx funt feptem earum . 
Conftruftio, & deroonftratioefteadem cum 
fuperioribus . 



ALIA 
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AI-IA Er.i:CA.N TIOR, 
A C F A C I L I R 

R. E G U L A 

mVENIENDI INfRA DUAS 

QUASGUMOyE DATAS RECTAS LINEAS 

DVAS MEDIAS PROPORTIONALES. 

Slnt dui reftic lincie dux DC. CB. inter 
quas inveniendi fint duic aliic te&x li- 
nex proportionales . Componantur datic re- 
dx , ad angulum reftum, DCB. & perficiatuc 
paralellogrammum reftangulum BD. protra- 
hendo latera AB. AD. indefinite , & diiftis 
diametris AC. DB. centro E. , intervallo fe- 
midiametri ducatur circulus ABCD. , dein- 
de quia latus B C. eft minus dimidio lateris 
AB., 
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riiejimiuimtg. 



F XX:>CV 



. * 




ra*i 
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AB. 5 dividatur A B. in quatuor partcs a^qua- 
les 5 & retenta una earum , ideft A j^J. ^ divi- 
datur etiam ktus A D. in tres partes «quales 
per 10. 1. 6. 5 & abjeda una earum , ut DP. , a 
pundo P. per pundlum N. ducatur P F. ^ & 
capto intervallo FB. 5 centro B. abfcindantur 
sequalis BG. a protrafto latere AB. ^ atque i 
pun(5lo G. per pundum C. anguli paralello- 
grammij ducatur refta GM. . Poftea complea- 
tur paralellogrammum AS. 5 & ducatur dia- 
meter AS.5 quse protrahatur indefinite > at- 
que interval^ femidiametri E C. fado cen- 
tro in pun^-^is C* L» interfecationum y quas 

facit 



j 
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facit rcifta G M. cum peripberia circuli 5 du- 
cantur duo arcus 5 qui (tCt interjfecent ad ali- 
quod punftum O. ^ & /Ungantur C O* L O. . 
Deniquc ducatur refta EO. i quam dico tran- 
fire per pun<5lum I. inter(ecationis , quam fa« 
ciunt dua^ diametri inter {e . 

Si refta EO. non tranfit per puniflum L-^ 
tranfihit per diftum pun<fhim aliqua alia re- 
<5la linea du<5ta a difto pun<5lo E. prope re<flarai 
EO. 5 vel ab una ^ vel ab altera parte ^ Capia- 
tur igitur intervallum lE. >&centro L du-^ 
catur arcus t a; ^ & iterum capto intervallo 
femidiametri EC, centro t. abicindatur i 
produ<5):a diametro AS. a^qualis t m. ^ & eo* 
dem retento intervallo ) fa<5to centro in pun- 
Ais r. n. captisadlibitumpropepun<5lumSr9 
ducantur arcus ^ qui fecent arcum t a. «^ ad 
aliqua pun6la a. c. ) & jungantur r a. Sc. nc. 
£ c» £ a , fed E a protrahatur ex utraque 
parte ufque ad aliqua pun<5):a u. x. laterum 
AO MS. 

wia reAa I m. ex conftru<5lione seqflalis 
eft duobus lateribus lE. EA. trianguli lEA. 
& tam I n. quam re<5la Ir. minor eft re<Sa Im.^ 
{equitur qnod etiam In. Ir. minoresfint di-- 
€tis lateribus lE. E A. ^ fed lateribus lE. EA» 
fa<5l« funt apquales tim la^ ra. ^ quim Ic. cn.^ 
ergo re<flje I r. I n. funt etiam niinores di<flis 
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reftis I a. r a. 5 & I c. c n. » quse cum fint ma- 
ores 5 Scducfla: ab extremis minorum I r. I n» 
^ ?cr pr. 20. /. I.] a neceflTario fecare fe de- 
ient ad aliqua punda a. c. ^ ut patet . Hoc po- 
fito. Si refta E O. non tranfit per punftum I., 
tranfeat primo loco per dicflum punftum, fi eft 
poffibile 5 re(fta Ea. ducfla prope reftam E O. 

Quonianiduo triangula MAG. MSG; 
( Expr. 3 4. A !• ) funt sequalia ( funt enim di'- 
niidia ejufdem paralellogrammi)^ & retfla u x. 
tranfit ex hypothefi per puncflum I. interfeca- 
tionis^quam faciuntdiametri interfe; Sequi-^ 
tur, quod ficuti diametri^ qu« tranfeunt per 
centrum paralellogrammi ^ illud bifariam di- 
vidunt 9 fic recfla u x. , quia & ipfa tranfit pef 
diftumcentruml. [^Ex add^ ad pr. 34*/. i*) 
dtvidit quoque bifariam totum paralellograni* 
nium in duo trapetia MxuA* GuxS. , & pro- 
pterea in quo pun<flo area? trianguli MAG* 
reperitur centrum E. 5 in eodem punfto arex 
trianguli MSG. reperitur etiam pundlum a.; 
&confequenter per quod (patium centrum E. 
diftat ab angulo A. ^ & alateribus ^ & bafi tri** 
anguli MAG.) per idem fpatium diflat quoq; 
pun(5lum a. ab angulo S. 3 & ^ lateribus ^ & 
bafi trianguli MSG. 5 & pariter utraque E. a. 
diftant a diametro AS. sequali fpatio . 

Confiderentur nunc duo triangula I E A* 

lar. 
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lar.^qusB cuni habeant tamlatera lE. la., 
quam jatera E A* a r.. ex conftr. cTqualiaj & 
angujg^ a di^is lateribus contentos icque diA 
tantes ab cjorum bafibiis ^ hoc eft acquales (Per 
jpr.^. l.i. 3 habent quoque^ & bafes I A. I r. 
inter i^ sequales. Si anguli a lateribus iquali- 
bus contentij&^quediftantesa bafibus non 
eflent cequales^ fequeretur , quod major -> & 
minor.angulus ab sequalibus lateribus compre- 
henfij^que diftarent a bafibus; & confequen- 
ter 5 quod eamdem haberent altitudinem , & 
eflent inter eafHem 5 vel ceque diftantes inter 
fe paralellas ^ quod eft abfurdum j duai major 
angulus neceffario eft fua. bafi pjopinquior 5 
quam minor fua;quando uterq; angulus con- 
tinetur ab a^qualibus lateribus 5 ut eft manife- 
ftum . Dum igitur difta duo triangula habent 
iatcra^ & bafes I A. I r. inter fe sequalia; quia 
diametriMG.AS. paralellogrammi fefe divi- 
dunt bifariam ad pundum I.,& in duas partes 
«quales ^ fequitur 5 quod lA. IS..fint inter fe 
^qualia , fed bafi lA. oftenfa eft ^qualis etiani 
l)afis Ir. ) ergo Ir. erit quoque ^equalis I S. ^ 
pars ) & totum ^ quod eft abfurdum . Dum igi- 
tur angulus la r. magis diftat i fua bafi I r. , 
& per confequens ab angulo S. 5 quam diftat 
angulus lE A . a fua bafi I A. , & angulo A., non 
poteft rcvfla Ea.> in qua funt di(fta punda E. a. 

Q^ 2 tran- 
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tratiilre per pun(5luni I. centrum paralello- 
granimi AS. 

Idem eftde quacumque alia re(5lalinea ab 
codem centro E. ducfta prope re<flam E O. . 
Tranfeat fecundo loco ^ fi eft poflibile^ per di* 
ftum punduni li re<fla Ec. dufta ab eodem 
pun<5):o E. ex altera parte prope reftam E O. > 
& oftendo id efle impolfibile fequenti demon- 
jlratione; protrahatur aliquantulum latus GS^ 
ufque ad puniHium e. 

Quia angulus MSG. paralellogrammi eft 
reftus ( Expr. 1^.^1.1. ] erit angulus deinceps 
Tl4Se. pariter redus ^ cui addito angulo MSc^ 

to- 
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^otus ^ngulus cSe. erit obtuius \ angulo c S e« 
addatur angulus eSn.^ erit totus angulus 
nSc. multo niagis obtusus; ideoque in trian- 
gulo c S n* [ £:« ip. /• I.] iubtenditur a niajori 
latere cnv^ dum igitur latus cn. majus eil 
latere c S^ punAum c. minus diftat ab ex«> 
tremo S. , quln;i ab extremo n. ^ fed quantum 
diflat extremum n^ i punAo c» ^ tantum diflat 
etiam extremum A. femidiametri EA^ a cen- 
tro E. [funt enim EA.c n;* ex conftr.^qualia]^ 
ergo cum extremum S. diametri SA. paralel- 
logrammi minus diftet a puncflo c., qnamdiftet 
extremum oppofitum A. ejufdem diametri a 
centro E.^fequitur ex jam demonftratis, quod 
refta E c. non poteft tranfire per punftum I. 
centrum paralellogrammi AS., quia fi tranfi- 
ret per dicflum centrum 5 duo extrema E. c. 
xque diftarent ab oppofitis angulis A. S. Dum 
igitur neque refta Ea. ^ neque refta Ec. tranr 
fire potefl per puncflum I. ^ neceflTario per di- 
ftum pundlum tranfit re<fla EO., quod eft pro- 
pofitum. 

Reperiamus nunc duas medias proportio- 
nales infra duas datas DC. CB.) quiaduo tri* 
angula ECO. ELO. habent latera ex conftr* 
«qualia ^ & latus EO. commune [ Ex 8. /. i .3 
jnter fe a^quantur , & anguli ad puncf^um E. 
oppofiti squalibus lateribusOC. OL. funt 

Q^ 3 ffqua- 
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irquales ^ In triangulis igitur I E C. I E L. j 
quoniam latera C£* EL. funt ^qualia , latus 
EL conimunej & anguli a di6tis lateribus con-^ 
tcnti sequales [ Pifr/r.4./. j»] etiam bafes IC. 
IL. funt a^quales; Sed IG. IM. ; ut dimidia 
diametri GM. oflenfa funt squalia ; fi ab ipiis 
demantur^qualialC. IL. (Ex ax. 3.); qu« 
remanent CG. LM. funt «qualia 5 & fi illis ad- 
datur commune LC. (Exax. 2.) erunt LG. 
.CM. interfe ^qualia^&per confequens duo 
redangula LG. GC, & CM. ML.(P^r ^6./.^ .) 
funt a^qualia^fed redangulum AG. GB. sequalc 
cft re<5lai)guIo LG. GC. ^ & recftangulum AM. 
MD. iequale redangulo CM. ML. 5 ergo duo 
recflangula {Exax.i.^ AG. GB., & AM. MD. 
funt inter (e ^qualia^& propterea erit^ut GA. 
ad AM.j ita reciproce (Per.pr. 14. /. 6.) DM. 
ad GB. 3 fed ut GA. eft ad AM.(Expr.^J. 6.) 
ita eft CD. ad DM., ergo ut CD. ad DM. y ita 
eftDM.ad GB.Rurfum quia jam oftenfum eft 
©M. effe ad GB. , u t CD. eft ad DM. , eft ve- 
ro CD. ad DM.jut Gf A.ad AM., hoc eft^ut GB. 
ad BC.y crit quoque DM. ad GB., ut GB. eft 
ad BC . Omnes igitur quatuor reds linek CD. 
DM. GB. BC. funt continu^ proportionales ^ 
ac proinde inter datas DC. CB. inventa? fuiit 
dua: niedise 5 quod erat faciendum . 

Si vis habere di<5las recflas lineas magis 

in- 
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ioter fc unitas; i puncftoL. ducatur LEL pa- 
ralella MS.j & LK. paralella HS.^eritqua- 
drilineum KH. paralellogranimutn , & quia 
angulus S. eft re^us ^ erit paralellogrammura 
reftangulum, & a centro O. intervalloOL.^ 
vel OC. ducatur circulus LCHS. 

Quia duo triaagula GBC. MKL. habent 
angulos ad puncfla B. K. recflos 5 angulos alter- 
nos MGB. GMK* ( Ter 29. /. i. ) ^quales 5 & 
latera CG. LM. 2EquaIia(£:v2(5./.i.)5tota 
triangula aquantur , &latera GB. MK. oppo- 
fita xqualibus angulis (Pifr 8./.I*] funt sequa- 
lia 5 & pariter sequalia inter fe latera BC. KL. 
Demptis igitur GK MK* ab ^qualibus lateji- 
bus GA5 MS. [ Exax. 3»)>q^^ remanent B A. 
KS. funt sequalia , fed latera BC. KL. oftenfa 
funt etiam sequalia 5 ergo duo reiflangula DB. 
KH. fiint inter fe «quaIia;Et idcirco quemad- 
modum circulus AFBC. tranfitperquatuor 
angulos reftanguli D B. 5 ita «qualis circulus 
LCHS. tranfire debet per quatuor angulos re- 
ftanguli KH.joftenfa funt aqualia inter fe BC^ 
hoc eft A D., & K L- , ideft H S. . Si i^itur ab 
ffqualibuslateribus AM.SG. auferant^r ^qua- 
lia AD.HS.^qu^ remanent DM. HG. funt 
aqualia. Diximus efle CD. ad DM.5 ut DM* ad 
GB. ^hoc eftj ut DM. ad MK. ^ namduse GB. 
MK. oftenfa funt «quales y &pariter cfle^ ut 

Q 4 DM. 
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DM. ad GB. , ita GB. ad BC. , idcft ut DM. 
ad MK. ) ita MK. ad KL. , quoniam BC. KL. 
oftenfie funt xquales . £ft igitur , ut CD. ad 
DM.; ita DM. ad MK., & ut DM. eft ad MK^ 
ita MK. eft ad KL. , Gc quoque ut LH. eft ad 
HG. , ita HG. eft ad GB.i&y ut HG. eft ad 
GB., ita GB. eft ad BC, hoc ordioemellus di- 
iccmuntur quatuor teCtx continue proportio^- 
nales j funt ergo dua; media in vcnts tim DM. 
MK. , qudm HG. G6. 



ii 
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Aiiimad vertendam , quod diver(a regula 
tenenda eft in datis linejs . Nam quando mi- 
nor ex datis eft minor liiedietate majoris ,tun6 

tc- 
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tenenda eft praxis ]im aflignatai videlicet ma- 
jor linea dividenda eft in quatuor partes aqua- 
les,&in tres partes aquales minor. Sed quan- 
do minor ex datis , aut eft aqualis , aut exce- 
dit medietat/:m majoris , tunc capiaiur 5 ut in 
pracfenti fchemate itttervallum BC»minoris 
linex 9 & centro B. abfcindatur «qualis BN. 3 
atque a punfto anguli C. per puncflum N. du- 
catur re(^a CF. , 3c iteruni capto intervallo 
DF. 5 centro D. abfcindatur «qualis DM. , & 
d punAo M. per pun<ftum anguli C. ducatur 
MG. 5 & fiant reliqua , ut jam faftum eft in an- 
tecedente conftru^ione J nam demonftratio- 
nes fUnt omnino exdem cum ftiperioribus . Et 
hoc fatis fit pro abfblutione trium problema- 
tum lim difficilium , quorum aflequuta veri- 
tas fbli Deo tribuenda eft bonorum omnium 
largitori , qui facit de tenebris lumen fplen* 
defcere , & Cui tota fit laus , honor ) & gloria 
in feculorum fecula • 
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PRO coronide ponam hic numquam fa- 
tislaudabilem regulam inveniendi inter 
duas quafcumque datas re<5las Jineas , non-> 
duas tantiim ^ fed tres , quatuor, & quot unuf- 
quifque voluerit medias proportionales . In- 
venerunt varios modos ingeniofos 5 ac faciles 
Plato y Philo Bizantius pro duabus mediis 5 & 
Cartefius etiam pro tribus 5 & pluribus , fed 
uon geometricos , quia fnvenerunt didlas me- 
dias auxilio mechanicorum inftrumentorum • 
Regula autem ^ quam Ego dabo pro inventio- 
ne mediarum; utrum fit, vel non tptalit^r 
geometrica , relinquo judicio prudentuni, fed 
qualifcumque illa fit, qerte elegantior meo 
judicio invcniri vix poterit , 

Si vis igitur invenire duas tantum medias 
proportionales inter duas lineas quafcumque 
datas: Capiantur quatuor linese continue pro- 
portidnalesj quarum maximaj & minima Qon> 
ponantur ad angulum non excedentem ter^* 
tiam partem anguU re<5li , fed (it vel illi ^qua- 
lis 5 vel minor ; idefl ex quatuor lineis conti- 
nue proporticnalibus AE, Am. An. AD. ma- 
xima AE, 5 &minimaAD. componant angu- 
lum EAD.) quinon excedat tertiam partem 
anguli recfli; hoc fafto jungatur ED. , &ca- 
pto intervallo Am. fecunds proportionalis , 
centroA./ecetur EDc ad aliquod puncflum m., 

&du- 
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& ducatur Am. ^ af q; itcrum capto interviil- 
lo An* terti^ proportionalis ^ centro eodem 
A. fecetur ED. ad aliquod pun<5lum n., & du- 
catur An. ^ & fi plures eflent proportionales, 
eodem niodo aptari deberent intra angulum 
EAD. . Denique fecentur ad libitum -difta? 
quatuor proportionales aliqua recfla linea , ut 
BC. Dico 5 quod omnes quatuor reft^ linear 
content^ in angulo CAB. ^ funt continue pro- 
portionales, & fi du^e a principio dat^Iine^ 
eflfent AC. AB.^dua A i. Ao. effent medise in- 
ter ipfas invent^ : In feftionibustamenfem-. 
per fervandaeftproportiomaximse^ &mini- 

ni^ 5 
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mx ) tam in acceptis proportionalibus , quani 
in reftis lineis datis. Hoc eft/i AE» in acceptis 
proportionalibus eft niaxima 5 etiam niaxima 
ex datis fecari debet ex ipfa ^ & ita minima ex 
minima • Hoc pofitoita demonftro , quod om- 
nes quatiior vc6ix linece AC Ai. Ao. AB. fint 
continue proportionales • 

Quia dux Yc6tx linea: Am. An. aptatx in^ 
angulo EAD. fumunt proportionem a prima 
proportionali AE. , & ultima AD.^ ita, ut 
quanto magis fecunda Am. recedit a prima 
AE. y & accedit ad ultimam AD. 5 tanto fit 
proportionaliter minor A E. , & fimiliter ter- 
tia A n. 5 quia magis recedit ab eadem pri- 
ma AE.^quim rcccdat fccunda Am.^&ma- 
gis accedit ad ultimam AD. 5 magis quoque 
fit proportionaliter minor^ & prima AE. , & 
fecunda Am., &fic de reliquis; Sequitur quod 
exdem recH:^ line^ proportionales conftituen- 
tes eofdem angulos in triangulo CAB. fcdix a 
re(5la CB. 5 fumant etiam proportionem inter 
fe a prima AC. ^ & ultima AB. ^ quia pariter 
quanto magis fecunda Ai. recedit aprima^ 
AC« 5 & accedit ad ultimam AB. ^ tanto pro- 
portionaliter fit minor AC. ^ &fic de reliquis. 
Si igitur du^ rec^x linece aptata? in angulo 
EAD. funt continue proportionales fe6tx i 
refta E D. ^ & ratione anguli E AD. 5 &quia 

fem-* 
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(cmper proportionaliter minorantur, prout 
rnagiS) & minus recediint a prima^ & acce« 
dunt ad ultimam « Ob eamdem omnino ratich 
ri^m ciedemreft^ linea? fefta? a recfla CB,, 
crunt etiam continue proportionales^quod eft 
propofitum • 

Nulla ratio difparitatis aflignari poteft in- 
ter proportiones utrarumque fedarum, dum 
funt exdem refta^ lineac aptata^ eidemangulo 
CAB. non majori tertia parte anguli recfli^ & 
conftituentes eofHem angulos ; ide6que iive 
fmt fe6ix ab una ^ vel ab altera recfla linca , 
femper retinent inter fe eamdem cpntinuam 

pro- 
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proportionem ; quod non evenit fi recfla? pro- 
portionales aptentur angulo niajori tertia par- 
te anguli re^flij ut docet experientia; Nani il- 
la minoritas anguli tribuit iifdeni proportio- 
nalibus quanidam ^ ut ita dicam , immutabi- 
lem continuam proportionem; nec ut fupra 
di(5tum fuit^ poteft aflignarialia ratio^ qiiae 
nobis notafitjprscter quamdam proprietatem, 
& affeftioilem 5 quam di<51:us angulus habet . 

Oftendam autem dicflam anguli proprieta- 
tem fequenti demonftratione • Ducantur du2r 
recflx lineae AC* BL. (t(t interfecantes ad an- 
gulos reftos ad aliquod punftum O.^ & capto 
interVallo recflx AC. in angulo Cx^B. , cen- 
tro O. abfcindatur a^qualis OA. 5 & iterum ca- 
pto intervallo fecunda^ Ai. 5 centro O. abfcin- 
datur «qualis OB. , & intervallo tertise A o. 
abfcindatur a^qualis OC.j atque intervallo ul- 
timsc AB. abfcindatur arqualis OP. ; deinde a 
pun<5lo C. per pun^ftum P. ducatur CD. inde- 
finite 5 & divifa bifariam AC. ad aliquod pun- 
<5lum I., intervallo Ik.^ vel IC.ducatur circu- 
lus ABCD. 5 & d punfto A. ad punc5lum B. cir- 
cumferentia? ducatur recfla AB. ^ & jungantur 
BC. DA. DB. 5 dico quadrilineum AC. 5 e(fe 
paralellogrammum reftangulum . 

Quia in quadrilineo AC. {Perpr. 3 1./*^.) 
duo anguli B. D. in femicirculo funt recfli 5 fe- 

R qui- 
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•quitur ( Ex 22. /. 3. ) quod alii duo A. C. fint 
duobus recfiis aErquales ; fed reda BD. tranfit 
per centrum I. ^ uti jam probatum eft fiipra in 
prima regula inveniendi duas medias propor- 
tionales j ergo cum etiam anguli A. C. fint in 
femicirculo, 8c ipfi funt reftij Et idcirco qua- 
drilaterum AC. (Pifr/r. 54. /. i.)eft para- 
lellogrammum reiJtanguIunij&propterea erit 
[ Exp.^. /.6.], utAO. adOB. 5 itaOB. ad 
OC. 5 & ut OB. ad OC. , ita OC. ad OP. funt 
igitur quatuor re6ix OA^OB.OC.OP. excerp- 
tx ab angulo C A B.^ continue proportiona- 
les 5 quod voluimus . Nec dici poteft , quod 
incertum fit , utrum circulus tranfeat per ex- 
tremum B. proportionalis OB.^ quia cum tres 
refta: linese OA. OC. OP. excerpt^ ab angu- 
lo CAB. fint proportionales , nulla ratio alfi- 
gnari poteft , quare OB. pariter capta ab eo- 
dem angulo non fit c^teris proportionalis ; 
Nam ficuti dici nonpoteft^ quod in angulo 
EAD. fint proportionales AE. An. AD.^Bc 
Bon fit etiam proportionalis Am. 5 ita quoque 
dici non poteft, quod fint proportionales in 
angulo CAB. tres re6tx AC. Ao. AB. 5 & non 
fit proportionalis etiam re<n:a Ai. . Dum igitur 
omnes quatuor fiint continu^ proportionales ^ 
circulus ABCD. tranfiredebet perextremum 
I^. proportionalis OB. ^ quod erat oftenden- 
duni i Vi- 



